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1. M6 dau

Hién nay, dé thyc hién muc tiéu d6i méi can ban, toan dién GD-DT, Chuong trinh gido duc phd thong mén
Toan 2018 da néu rd: mén Toan gop phan hinh thanh va phat trién cho HS nang luc toan hoc, bao gom céc thanh
phan cbt 161 sau: nang lyc tu duy va 1ap luan toan hoc (TD&LLTH); nang luc md hinh hda toan hoc; ning luc giai
quyét van dé toan hoc; ning lyc giao tiép toan hoc; ning luc st dung cdng cu, phuong tién hoc toan (Bo GD-PT,
2018). Nhu vay, nang lyc TD&LLTH 1 1 trong 5 ning lyc toan hoc can hinh thanh va phat trién cho HS & truong
phd théng.

Trén thé gioi da c6 nhidu nghién ctu vé ning lyc TD&LLTH. Té chirc Hop téc va Phét trién Kinh té (OECD) di
tap trung Vao vai trd ciing nhu cach thic gitip HS bdi dudng ning luc TD&LLTH (OECD, 2018). Qomariyah va
Darmayanti (2023) nghién ctru cach do ludng niang luc TD&LLTH. O Viét Nam, gan dy da co nhidu nghién ciu
vé nang lyc TD&LLTH nhu: Nguyén Duong Hoang va Nguyén Thi Ngoc Hanh (2023) dé cap viéc phét trién ning
lyc TD&LLTH thdng qua ap dung kién thirc, ki nang vao thuc tién. Pham Thi Kim Chau va Nguyén Vin Bé (2023)
dé cap day hoc chu dé “S6 va phép tinh” trong chuong trinh Toén 5 theo hudng phét trién ning luc TD&LLTH cho
HS. Pham Thi Kim Chau (2022) da dé cap qué trinh phét trién ning lyc TD&LLTH cho HS 16p 4 trong day hoc mén
Toan,... Noi dung “Giam mat s di mot sé 1an” (Toan 3) 1a noi dung co ban dugc trong chuong trinh sach gido khoa
Toan 3. Tuy nhién, nghién ciru vé ning luc TD&LLTH trong day hoc noi dung “Giam mat s6 di mot s6 lan” (Toan
3) la chu dé con it dugc dé cap, nghién ciu. Trong bai bdo nay, ching tdi trinh bay mot s6 van dé vé ning luc
TD&LLTH, dua ra quy trinh day hoc hoc giai todn & tiéu hoc nham phét trién ning lyc TD&LLTH cho HS va minh
hoa quy trinh ndy trong day hoc giai todn noi dung “Giam mat s6 di mot s6 lan” (Toan 3).

2. Két qua nghién ctru
2.1. Ndng luc tw duy va Idp lugn toan hoc

Trén thé gigi c6 nhiéu quan niém khéac nhau vé ning luc TD&LLTH. T6 chirc Hop tac va Phét trién Kinh té
(Organization for Economic Cooperation and Development (OECD)) cho rang, ning luc TD&LLTH dugc thé hién
thong qua viéc: (1) Xac dinh, nhan biét, to chic, két ndi va biéu dién théng tin; (2) Biét cach xay dung, triru tuong
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héa, d4anh gia, giai thich suy luan; (3) Biét cach phan bién, bac bo va diéu chinh suy luan cia minh (OECD, 2018).
Hoi dong GV toan Qudc gia Hoa Ky (NCTM) dua ra mot quan diém khac vé niang lyc TD&LLTH khi cho ring,
kién thirc todn hoc thuong phét trién theo hinh xody dc; khdm pha va du doan 1a cac hoat dong cia ning luc
TD&LLTH ma mot HS can hinh thanh va phat trién; HS can duoc tao co hoi dé trinh bay suy luan ciing nhu cach
nghi ciia minh cho ngudi khac, can duoc phat hién, sira chita sai 1am ciing nhu phan bién lai 1ap luan cua nguoi khac
(NCTM, 2020). Theo Gonzalez va cong su (2021), ning luc TD&LLTH Ia kha ning két luan, phén tich, danh gia,
khai quat hoa, két ni, tich hop, tim giai phap cho cic van dé. Mot quan diém khac cua Xin va cong su (2022) cho
rang, nang lyc TD&LLTH la mét ki nang quan trong va can thiét dé hiéu cac khéi niém toan hoc, ap dung cac y
twong toan hoc vao xay dung kién thirc méi. Theo Qomariyah va Darmayanti (2023), nang luc TD&LLTH la kha
nang dua ra cac nhan dinh trong viéc giai quyét van dé dé di dén két luan.

Trén ddy 1a mot s6 quan diém coi nang lyc TD&LLTH la mét ning lyc. Tuy nhién, nhiéu nghién ctu khac lai
coi ning lyc TD&LLTH gdm c6 2 ning lyc thanh phan riéng biét 1 ning luc tu duy toan hoc va nang luc 1ap luan
toan hoc. Theo Niss (2003), ning lyc TD&LLTH la sy két hop cua hai loai ning luc, d6 14 ning lyc tu duy toan hoc
va nang luc 1ap luan todn hoc. Ning luc tu duy toan hoc thé hién qua viéc: (1) Nang luc dit cau hoi, hiéu cac cau tra
|6i trong toan hoc; (2) Hiéu va thuc hién duoc nhitng mé rong ciing nhu dic bist héa khai niém da cho; (3) Mo rong
pham vi khai niém bang céch triru tuong hda mat s tinh chét, khai quéat ha cac két qué; (4) Phan biét cac khing
dinh toén hoc (bao gdm céc khing dinh c6 diéu kién (néu - thi), cc phat biéu, gia dinh, dinh nghia, i luan, gia
thuyét,...). Nang luc 14p luan toan hoc thé hién qua viéc: (1) Theo ddi va danh gia chudi cAc 1ap luan, thay ddi bang
céc lap luan, danh gia khac; (2) Hiéu céc chiing minh toén hoc, biét thay thé cac 1ap luan todn hoc bang céc lap luan
toan hoc khac; (3) Phat hién cac y tuong co ban trong phan 14p luan da dua ra (dic biét 1a chung minh), bao gom ca
sw phan biét cac y tuong, chi tiét chinh; (4) Chia cac lap luan toan hoc theo y chinh va phy, bién di cac lap luan
trong qué trinh tim toi, khdm phé thanh cac minh chimg dung din. Pong quan diém voi Niss (2002), Mumcui va
Akturk (2017) ciing coi ning lyc TD&LLTH gom hai ning lyc 1a ning luc tu duy todn hoc va ning lyc 1ap luan toén
hoc. Theo d6, nang luc Iap luan todn hoc 12 yéu té quan trong, 1a muc tiéu hudng téi cia qua trinh day hoc mén Toan.
HS c6 nang Iyc 1ap luan toén hoc s& biét van dung todn hoc vao cac van dé ciia thyc tidn cugc song. Cau tric cua
nang luc 1ap luan todn hoc nhu sau (xem so d6 1):

Tu duy sang tao/tu duy ti -
cac quan diém khic nhau

Ning cao

Lép luan/Két ndi

Khai quat hoa/Trim twong héa/Mé hinh héa

Ap dung chién luge/ phuong phip

Nhin thire chinh x:ic cdc treong hop/hién teong/vin dé

o/ NN NN
L

Sordo6 1. Cau tric ciia ndang luc 1dp ludn todn hoc theo Mumcui va Akturk (2017)

Tiép theo, Mumcui va Akturk (2017) ciing dua ra quan diém vé ning luc tw duy toan hoc. Néng luc tur duy toan hoc
bao gdm céc hoat dong Ii luan, md phong va tao méi lién két gitra cac ¥ twong, bao gom céc ki nang gitp HS van dung
kién thurc todn hoc vao céc tinh hudng thyc tién. Cu tric ciia ning e tu duy toan hoc dugc thé hién ¢ so do 2 (trang bén).

Nhu véy, thong qua cac nghién ctu & trén cho thay, ¢6 nhiéu quan diém khac nhau vé ning luc TD&LLTH. C6
quan diém coi nang lyc TD&LLTH chi la mot nang lyc, nhung ciing c6 quan diém coi nang lyc TD&LLTH gom
hai nang Iyc thanh phan 14 niang luc tu duy todn hoc va nang lyc Iap luan toan hoc. Trong timg ning luc thanh phan
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thi céch hiéu va cach xay dung ciing khac nhau. Tuy nhién, di cach xay dung, dinh nghia ning lyc TD&LLTH c6
khac nhau thi van c¢6 diém chung. D6 1a nhitng thuat ngir md ta noi ham cia TD&LLTH thudng 1a “hiéu”, “suy
luan”, “li luan”, “md phong”, “tao mdi lién két”, “van dung”, “phan biét”, “khai quat hoa”, “tuong tu”, “dac biét
héa”,... Trong bai bdo ndy, chiing tdi thdng nhét khéi niém “ning luc TD&LLTH” v6i quan diém caa Chuong trinh
giao duc phé thong 2018: TD&LLTH 1a ning luc thuc hién dugc cac thao tac tu duy nhu: so sanh, phén tich, téng
hop, dic biét hda, khai quat, twong t, quy nap, dién dich; chi ra dwoc ching cu, 17 18 va biét 1ap luan hop li trudc khi
két luan; giai thich hodc diéu chinh dwoc cach thirc giai quyét vin dé vé phuong dién toan hoc (Bo GD-DT, 2018).

Du doin LAy miu Khii quat héa
Nhin thae =»> | Tw duy toan h(_)c => Diura
Triru twong héa Xay dung Kiém tra Biing ching
gia thuyét gid thuyét
Sordo 2. Cau tric ciia ndng lic tw duy todn hoc theo Alkan va Guzel (2005)

Ciing theo Chuong trinh gido duc phd thdng mon Toan 2018, cac thanh té cia ning luc TD&LLTH cia HS tiéu
hoc bao gom céc hoat dong sau: - Thuc hién duoc cac thao tac tu duy (& mie do don gian), dac biét 1a biét quan sat,
tim kiém su twong ddng va khac biét trong nhirng tinh hudng quen thudc va mé ta duoc két qua cua viéc quan Sat;
- Néu duoc ching ct, i 18 va biét 1ap luan hop 1i truéc khi két luan; - Néu va tra 161 duoc cau hoi khi 1ap luan, giai
quyét van dé. Budce dau chi ra dugc ching cir va 1ap luan c¢6 co s, ¢6 Ii I8 truée khi két luan (Bo GD-DT, 2018).
2.2. Quy trinh day hoc gidi toan ¢ tiéu hec nham phét trién néng luc tw duy va Idp lugn toan hec cho hec sinh

Dua trén cac thanh t6 cua ning lyc TD&LLTH cia HS theo Chuong trinh gido duc phd théng mén Toén caa Bo
GD-PT (2018), nghién ciru cia Pham Thi Kim Chau va Nguyén Vin Bé (2023), Nguyén Vin Thuan va cong su
(2023), chiing toi dua ra quy trinh day hoc giai toén & tiéu hoc nham phét trién ning luc TD&LLTH cho HS gom
céac budc sau:

- Burgc 1. Lyra chon bai todn, xdc dinh céc diz liéu can thiét. Khong phai bai toan ndo ¢ tiéu hoc ciing c6 nhiéu co
hoi phét trién ning luc TD&LLTH cho HS, GV can chon loc nhitng bai toan phti hop. Bai toan phét trién dugc ning
lyc TD&LLTH thuong 12 bai toan ¢6 loi vin ma dé giai bai todn can phai sir dung cac thao tac tu duy nhu so sanh,
phan tich, tong hop, ... Budc nay ¢6 nhiéu co hoi phat trién thanh té 1 cua nang luc TD&LLTH cho HS.

- Bude 2. Dinh hwéng tim t0i 161 gidi bai todn. GV phan tich, goi mé van dé, dat cau hoi nham gitip HS tim ra i
giai bai toan. Bugc ndy ¢ nhiéu co hoi phat trién cho HS thanh t 1 va 2 cua nang luc TD&LLTH.

- Buée 3. Gidi bai toan. HS hoan thién 1oi giai bai toan. GV s& hudng dan cho HS trinh bay cach giai bai toan
mot cach logic, chit ché. Budc nay ¢d nhidu co hdi phét trién cho HS phét trién ca 3 thanh td cua ning luc TD&LLTH.

- Buéc 4. Nghién cizu sau bai toan. GV thuc hién nghién ciru su bai toan bang cac thao tac tu duy nhu khéi quat
héa, trong tu, dac biét hoa,... Budc ndy 6 nhiéu co hoi phét trién cho HS thanh té 2 va 3 cia nang luc TD&LLTH.
2.3. Minh hea day hoc gidi toan néi dung “Giam mgt sé di mét sé lan” (Todn 3) nham phét trién néing luc tw duy
va ld@p lugn toan hec cho hec sinh

- Buéc 1. Ly chon bai todn, xdc dinh c&c di liéu can thiét. GV dya trén noi dung “Giam mot s6 di mot s6 1an”
dé lya chon bai toan cd 1o van phu hop, chang han nhu bai toan sau:

Bai toan 1: Khi thong ké s6 xe xich 16 va s6 xe 0 t0 tai ngdy hém nay, mot bac tai xé nhan thay sb xe cia mdi
loai giam di mot nira so V6i ngay hom qua. Dudi ddy 1a s6 xe xich 16 va sb xe tai ciia ngay hdm qua, hoi s xe xich
16 va s6 xe tai cua ngay hdm nay 1a bao nhiéu (xem bang 1)?

Bang 1. S6 xe xich 16 va so xe tdi

Phwong tién S xe ngay hém qua S6 xe ngay hém nay
So xe xich 16 12 ?
S0 Xe tai 4 ?
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HS quan st va xac dinh dugc thong tin, d6 1a ngay hom qua sb xe xich 16 1a 12 chiéc, sb xe tai 1a 4 chiéc. Can
tim s6 xe ngay hém nay khi biét s6 xe mdi loai giam di mét nira so véi ngay hém qua.

Nhu vay, ¢6 thé thiy ¢ budc 1, HS ¢6 nhiéu co hoi phat trién thanh té 1 cua ning lyc TD&LLTH. D6 1a thuc
hién dugc thao tac tu duy quan sat, tim kiém sy twong dong va khéc biét trong nhiing tinh huéng quen thudc va mo
ta duoc két qua cua viéc quan Sét.

- Bude 2. Dinh huéng tim t0i 16i gidi bai todn. GV can phan tich, goi mo dé HS xéc dinh duoc céc thong tin cua
bai toan nhu: giam di mot nira la giam di 2 14n; bal toan cho sb xe XICh 16 va xe tai ngay hom qua, can tim sb xe xich
16 va 50 xe tai ngay hém nay. Tir do, HS cung cb duoc kién thirc vé& giam mot s6 di mot s6 lan, do 1a: Mudn giam
mot s6 di mot s6 lan, ta Iay s6 do chia cho s lan.

Nhu vay, ¢6 thé thay ¢ budc 2, HS ¢d nhidu co hoi phét trién thanh té 1 va 2 cua ning luc TD&LLTH.

- Buée 3. Pua ra loi gidi cho bai toan. GV hudng dan cho HS hoan thién 1oi giai bai toan sau khi da xac dinh
duoc céc thong tin & budc 2.

S xe xich 16 cua ngay hom nay 1a: 12 : 2 = 6 (xe).

S xe tai cua ngay hom nay 1a: 4: 2= 2 (xe).

Dap sb: 6 xe xich 16, 2 xe tai.

Nhu vay, ¢6 thé thay ¢ budc 3, HS ¢6 nhidu co hoi phét trién ca 3 thanh té cua ning luc TD&LLTH.

- Buéc 4. Nghién cizu sau bai toan. GV khic sau kién thic cho HS béng cach khai thac va phét trién bai toan ban
dAu thanh céc bai toan méi sau:

Bai toan 2: Khi thong ké s xe xich 16 va sb xe tai ngay hom nay, mot béc tai xé nhan théy s6 xe ctia méi loai
glam di 5 1an so v6i ngay hdm qua. Mdi xe xich 16 ¢6 3 banh xe, mdi xe tai c6 6 banh xe. Biét ring, sé xe xich 16 va

S0 xe tai cua ngay hém qua Ian luot 12 15 va 25.

a) Hoi sb xe xich 16 va sb xe tai cua ngay hém nay?

b) Tong s6 banh xe xich 16 va tong sb banh xe tai cua ngay hdm nay 1a bao nhiéu?

Dé giai bai toan nay, HS can sir dung két hop tinh chat giam mét s di 5 1an, st dung phép nhan 3 va phép nhan
6 da hoc dé dua ra 10i giai cua bai toan:

S xe xich 16 cua ngay hém nay 1a: 15 : 5 = 3 (xe).

S xe tai cua ngay hdm nay 1a: 25 : 5= 5 (xe).

Téng sb banh xe xich 16 cua ngay hém nay 1a: 3 x 3 =9 (banh).

Tong sb banh xe tai cua ngay hdm nay 1a: 5 x 6 = 30 (banh).

GV c6 thé khic sau kién thirc cho HS théng qua viéc cho HS giai cac bai toan cling dang bang cach thay dit kién
cua bai toan, chang han nhu bai toan sau:

Bai toan 3: Pau budi sang, trudc khi me mang ga va tho ra cho béan, ban Lan nhan thay me ¢6 30 con ga va 18
con tho. Budi trua khi me di cho vé, Lan nhan thay s6 con ga va s6 con thé mdi loai déu b giam di 3 1an so véi dau
budi sang.

a) Hoi s6 con ga va sé con tho mdi loai sau khi me ban Lan di cho vé 1a bao nhiéu?

b) Tong s6 chan ga va tong s6 chan tho sau khi me ban Lan di cho V& 12 bao nhiéu?

Nhu vay, ¢d thé thiy ¢ budc 4, HS ¢6 nhiéu co hoi phét trién thanh t6 1, 2 va 3 ciia ning luc TD&LLTH. D6 1a
thuc hién duoc thao tac tu duy (& mirc o don gian), biét quan sét, tim kiém sy tuong dong va khac biét trong nhiing
tinh hung quen thudc va mé ta duoc két qua cia viéc quan sat; néu dugc ching ci, 17 1& va biét 1ap luan hop 1i trudc
khi két luan; néu va tra 1o duoc cau hoi khi lap luan, giai quyét van dé.

3. Két luan

Ning lyc TD&LLTH c6 vai trd quan trong doi véi HS. Bi vai HS tiéu hoc, ning luc TD&LLTH khong chi
duoc thé hién trong qua trinh HS Iap luan dé giai toAn ma con trong qué trinh quan sat, néu dugc ching cir, 1i 18 va
biét 1ap luan hop 1i, tra 10i duoc cau hoi khi 1ap luan, giai quyét van dé. Bai bao dua ra quy trinh day hoc giai todn &
tiéu hoc nham phét trién cho HS néng luc TD&LLTH va minh hoa quy trinh thong qua day hoc ndi dung “Giam mot
s6 di mot 6 lan” (Toan 3). Quy trinh dua ra gdm 4 budc, mdi bude déu gp phan hinh thanh mét s6 thanh té cua
nang luc TD&LLTH. bé qua trinh day hoc dat dugc muc tiéu phat trién nang lyc TD&LLTH cho HS, GV can Xac
dinh duoc cac biéu hién cu thé ciia mdi thanh 6, tir d6 lva chon duge cac hoat dong day hoc cling nhu hinh thire,
phuong phap day hoc phu hop.
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