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ABSTRACT

Mathematical knowledge is associated with specific historical and socio-
cultural contexts. Mathematical knowledge may be the result of an individual's
great scientific effort or a product refined over multiple generations. Leveraging
historical knowledge in mathematics teaching in secondary schools can help
students gain insight into the scientific work, thinking methods, and problem-
solving approaches of mathematicians, thereby enhancing student interest and
cultivating their critical thinking skills. This paper highlights that historical
mathematical knowledge helps students develop a positive attitude, stay

motivated, and enhance their thinking skills in learning mathematics. The
findings from this study will continue to be revised through experimental
implementation to provide assessments and recommendations for mathematics
teaching in secondary schools as well as for developing professional
development program for mathematics teachers.

1. Mé dau

Kién thirc toan hoc khong chi dwoc xac dinh boi cac hoan canh dé trg thanh mot 1i thuyét 6 cau tric suy dién
ma con boi cac quy trinh ban dau dan dén hodc ¢6 thé dan dén no (Clark et al., 2016). Hoc toan khong chi bao g0m
nhimng “san pham hoan thién” ciia hoat dong toan hoc, ma con bao gdm viée hiéu nhiing dong co ngam, hanh dong
tao nghia va qué trinh phan 4nh ciia nha toan hoc, nhdm xay dyung y nghia. Viéc nhin nhan toan hoc vira 1a mot tap
hop logic cac san pham tri tué, vira 1a qua trinh tao 1ap ra kién thirc, nén 1a ¢bt 16 cia viée giang day toan hoc (Clark
etal., 2016). Viéc khai thac lich sir toan hoc vao gido duc toan hoc da duge khuyén khich tir nira sau thé ki XIX
(Clark et al., 2016; Goktepe & Ozdemir, 2013), khi cac nha toan hoc nhu De Morgan, Poincaré, Klein va nhitng
nguoi khac cong khai ung h¢ con duong nay (Chorlay et al., 2022; Clark et al., 2016). Vao dau thé ki XX, sy quan
tam nay duoc hoi sinh nhu 13 hé qua cua cac cudce tranh ludn vé nén tang cua toan hoc, viéc khai thac lich sir toan
hoc vao gido duc toan hoc da phat trién thanh mot linh vuc nghién ctru mai trén toan cau vdi cac hoat dong nghién
ctru chuyén sau. Theo hudng nay, viéc khai thac cac van dé lich sir va nhéan thirc luan trong gidng day va hoc todn c6
thé 12 mot cach ty nhién dé kham pha qua trinh hinh thanh toan hoc va ¢ thé din dén sy hiéu biét siu hon vé cac
phﬁn cu thé cua toan hoc (Clark et al., 2016). Theo Sriraman va cong sy (2008), viéc khai thac lich st toan ¢ thé
gitp lam sdng dong cac khai niém toan hoc, dong thoi cung cap bdi canh lich sur va van hoa dé HS d& dang tiép can
hon cac tri thirc toan hoc. Fauvel va Van Maanen (1997) lap luan rang lich str toan hoc khong chi lam phong pht
thém kién thirc toan hoc cua HS ma con c6 thé hd tro HS trong viéc phat trién tu duy phan bién va sang tao. Bing
cach hiéu qua trinh phat trién cua céc i thuyét va phuong phap toan hoc, HS c6 thé nhan ra ring cac nha toan hoc
ciing timg phai d6i mat voi nhimg sai 1am va that bai, tir &6 HS s& cam thdy ty tin hon trong qué trinh hoc tap cua
minh. Céac nghién ctru cling chi ra ring viée ké cac cau chuyén lich sir vé nhitng nha toan hoc co the gitp HS hiéu 16
hon vé ban chat cta toan hoc. Theo Jankvist (2009), lich str toan c6 kha nang tao ra nhimg cau ndi gitra toan hoc va
cac mon hoc khéc, giup HS thay duoc méi lién hé giita toan hoc véi van hoa va xa hoi. Do vdy, tac gia ndy cho ring
lich st toan khéng chi la phuong tién dé day hoc toan ma né con la myc tiéu ctia qua trinh day hoc (Jankvist, 2009).

O Viét Nam, viéc nghién cuu dé khai thac tri thtre vé lich str toan vao day hoc toan gén day dugc xuét hién trong
cac nghién ctru cia Lé Thi Hoai Chau (2004) tap trung gidi thiéu vé lich str hinh thanh khai niém tich phan. Volkov
(2009) tim hiéu v& lich st toan hoc va gido dyc toan hoc ¢ Viét Nam, nhung khong tép trung vao viéc phan tich vai
trd ciing nhu chi ra dugc cach thirc dé khai thac tri thirc lich sir toan va trong qué trinh day hoc toan. Ta Duy Phuong
va Mai Vian Thu (2019) tap trung chi yéu vao viéce gi6i thidu viée sir dung mot cong thire dién tich tir gidc trong cac
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sach toan ¢d. Nghién ctru ciia Pham Vin Hodng va Duong Thi Hlen (2023) da budc dau co nhimg phan tich vé vai
tro cua viéc tich hop lich st todn, ngoai ra céc tac gia con d& xuét dugc mo hinh va quy trinh de tich hop lich st toan
vao qua trinh day hoc toan & truong phd thong, tuy nhién céc tac gia chua co phan tich siu sic ciing nhu chua chi ra
duogc nhing vai trd cu thé ctia cac tri thire lich sir toan trong qué trinh day hoc toén ¢ trudng pho thong.

Vay, ¢6 thé néi viée nghién ciru vé vai tro cta lich sir toan va khai thac lich sir toan vao trong qua trinh day hoc
toan & truong phé thong 1a van dé chua thyc sy dugc quan tam thich dang ¢ Viét Nam. Do vay, trong bai bao nay,
bang phuong phép phan tich va tong hop tai liéu, chiing toi s& phan tich vai trd cta céc tri thirc lich sir toan hoc trong
qua trinh day hoc toan va minh hoa qua mot s6 vi du.

2. Két qua nghién ciru
2.1. Lich stk todn hoc gitip ting cwong dong lwc va phdt trién thdi dp tich cuc ciia hoc sinh doi vdi viée hoc

Lich sir toan hoc 13 linh vuc khoa hoc nghién ciru c6 hé thong vé nhiing gi d4 dién ra trong nganh toan dya trén
bang chiimg xac thuc, d& cap dén ngudn gdc ctia nhimg kham pha trong toan hoc, cac phuong phap va ki hiéu ciia
toan hoc trong qua khtr (Pham Vin Hodng va Dwong Thi Hién, 2023, tr 2). Khi ni vé vai tro ciia lich sir toan trong
viéc thiic day himg tha hoc tap cia HS, Fauvel (1991) nhdn manh ring, trong bdi canh rong 16n ctia tri thirc todn hoc
ctia nhan loai, lich st va nhan thirc luén ctia toan hoc dong mot vai tro quan trong trong viée cung cap mot nen gido
duc toan dién cho cdng dong Diéu nay dic biét quan trong, nhat 14 trong giai doan ma ching ta dang lo ling vé ning
luc toan hoc cua HS va vé sy giam sat himg thu cta ho d6i véi toan hoc, trong khi nhu cau vé ca ki nang ki thuat va
mot nén gido dyc rong hon dang gia tang (Fauvel, 1991). Viéc nghién ctru dé khai théc tri thirc vé lich st toan nhdm
thuc dy su himg thu hoc tap toan cho HS da duoc nhidu tic gia quan tam nhu Fauvel (1991), Fauvel va Maanen
(1997), Liu (2003), Cholay va cong su (2022). Cc tac gia déu cho rang nhiéu nha nghién ctru gido duc toan hoc va
GV toan tin rang toan hoc co the tro nén thii vi hon véi ngudi hoc bang cach gidi thiéu vé than thé va sy nghiép ciia
cac nha toan hoc va ring cac van dé lich sur ¢o thé khoi day va duy tri sy himg thi ciia nguoi hoc voi mon hoc nay.
Fauvel con nhan manh rang: theo quan diém ctia toi, GV toan hoc ¢6 nhiém vu gitp mdi HS phat trién t6i da kha
ning tran trong va yéu thich toan hoc ciing nhu nhan thirc dugc vai trd ma toan hoc da va s& tiép tuc dong gbp vao
sur phit trién cia KH-CN va nén van minh ctia ching ta (Fauvel, 1991). HS nén c6 hiéu biét vé cach ma cac § tuong
toan hoc thay d6i theo thoi gian va cach ma ban chat ctia nhing ¥ tudng nay cting nhu viéc tmg dung ching bi anh
hudng boi bdi canh xa hoi, tinh than va vin hoa noi chiing duoc phat trién, nhimg didu nay c6 thé 1a dong luc thuc
day niém yéu thich cua HS vai toan hoc (Liu, 2003).

Vi du 1: S6 va céc kién thic vé s6 1a nhimg kién thirc rit gan giii voi moi HS, ngay tir 16p 1, HS di dugc lam
quen voi s0 tu nhién va cach ghi s tu nhién. Nhiing kién thirc dep d¢ vé sb tu nhién sé& theo nguoi hoc subt cudc doi,
nhung nguoi hoc ¢ thé khong biét duge nhiing kién thirc d6 1a sy tich liiy hang nghin ndm cta nhan loai. Theo
Burton (2011), nhimng hé thong ghi sé sém nhat xuét hién tir cac nén vin minh tién sir, khoang 35.000 nim trudc
Co6ng nguyén. Céc nha khao ¢b da phat hién ra nhitng khiic xuong véi cac dau vach khéc trén chiing, chang han nhur
“khiic xuong Ishango” dugc tim thay & chau Phi. Dy 1a dang ghi s nguyén thity nhat ma loai ngudi sir dung, chi
yéu dé dém gia stc hodc hang hoa (Burton, 2011, tr 3). Ngudi Sumer phat trién mot hé thong s6 dugc ghi lai bang
chit hinh ném (cuneiform), véi mot hé théng co s6 60 (con goi 1a hé sexagesimal). Hé thong nay khong chi dugc st
dung dé ghi s6 ma con ap dung vao céc linh vy nhu thién van hoc va do ludng thoi gian, véi hé sé 60 con anh huéng
dén h¢ thong phan chia thoi gian hién dai (60 gidy va 60 phit) (Burton, 2011, tr 6). Nguoi La Ma phat trién mot hé
théng s6 vao khoang thé ki thir VII truée Cong nguyén, ma ngdy nay ta goi la “s6 La Ma”. Hé thng nay sir dung
cackitwnhu I, V, X, L, C, D va M dé dai dién cho cac con s khac nhau. Hé thong nay c6 tinh tmg dung cao trong
viéc dém va luu tri thong tin, nhung lai thiéu tinh tién dung trong cac phép tinh phire tap. Vao khoang nam 300 dén
900 sau Cong nguyén, ngudi Maya ¢ Trung My phat trién mot hé thong sb rat tién tlen dua trén co s 20 hay hé
vigesimal (Boyer, 2011, tr 7). Bang chu y, h¢ thong s6 cua ngudi Maya bao gom casd khong - mot khai niém hiém
¢6 0 thoi ki d6. Tuy nhién, nguoi Maya van dua trén cac cham va vach dé biéu thi cac con sd, cting voi ki hiéu hinh
v0 5O dé biéu thi s6 khong. Hé thong ndy dugce str dung chu yéu cho céc tinh todn thién van va trong viéc xay dung
lich cua ho. Mot trong nhimg budce tién quan trong nhat trong lich str ghi s6 1a su phat trién cua hé thong sé An D9,
sau nay dugc truyén ba rong rii boi cac hoc gia Hoi gido va tré thanh hé thong sé A Rap ma ching ta sir dung ngay
nay. Hé thong nay dua trén co s6 10 va bao gdm céc ki hiéu cho cac con so tir 0 dén 9 (Burton, 2011; Boyer &
Marzbach, 2011). Day la h¢ théng s vi tri d4u tién, trong do6 gia tri ciia mot chit s6 phy thudc vao vi tri cua nd trong
diy sb. Nha toan hoc nguoi An, Brahmagupta, 13 mot trong nhimg nguoi dAu tién dinh nghia s6 khong nhu mot gia
tri thuc va cac phép toan lién quan. Sy phat trién cua hé théng s6 nay da dong vai tro nén ting trong viéc phat trién
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céc khéi niém toan hoc hién dai va ki thuat tinh toan. Nho su don gidn va hiéu qua ctia no, hé théng s6 A Rap da dan
thay thé cac hé thong s6 ¢6 nhu sb La M3, va trd thanh hé thdng sb duoc sir dung trén toan cau (Burton, 2011).

Nhu véy, viée hinh thanh cac kién thirc co ban vé s va chir s da trai qua hang nghin nam lich sir va duogc dong
g6p boi nhidu nha khoa hoc ¢ nhiéu nén vin minh trén thé gisi. Do vay, khi day ndi dung s6 hoc & 16p 6, GV ¢6 thé
gi6i thiéu so bd vé su hinh thanh nhimg hé thong ghi s nhu trong vi du 1 thong qua bai doc thém dé c6 thé tao ra
mot mdi truong hoc tap hap dan va day cam hing cho HS. Lich su cta cdc nha toan hoc vi dai va cac kham pha toan
hoc khong chi gitip HS hiéu rd hon vé cac khai niém toan ma con khoi goi su to mo va dam mé kham pha khoa hoc.
Ngoai ra, viéc ké nhimg cau chuyén vé cude doi va cong vide ciia cac nha toan hoc noi tiéng ciling ¢6 the lam cho HS
thay toan hoc tr¢ nén gan gi hon, giup ho cam nhén dugc sy phan khich khi khdm pha nhiing bi an ciia the uty
Bing cach nghe vé qua trinh kham pha va nhimg tmg dung thuc té ciia céc kién thirc toan hoc trong cudc song, kién
triic va thién van hoc c6 dai, HS s& cam thay rang toan hoc khong phai 1a m6t linh vire kh6 khan ma 1a mot hanh
trinh tim kiém kién thtc day tha vi va gan lién véi cude séng (Liu, 2003).

2.2. Lich si todn hoc gitip hoc sinh hiéu dwoc nhitng tré ngai trong qud khiv déi vdi sw phdt trién ciia todn hoc
tir d6 gitip gidi thich nhitng gi ma bén than ho cam thiy khé khdin ciing nhw tao dgng luc dé hoc todn

Toan hoc 1a mon hoc triru tugng cao do nhung lai rat chat ché. Tuy vay, Fauvel cho réng viéc nhan thirc duoc
nhitng dic tinh ndy clia todn hoc con phu thudc vao trinh d9 toan hoc ctia mdi ngudi (Fauvel, 1991). Do vay, kién
thirc vé lich su toan hoc ¢6 thé mang lai cho HS nhiing trai nghi¢ém vé cach cac tiéu chuén vé tinh chat ché cua toan
hoc da phat trién qua nhiéu thé ki. Hon nita, kién thire vé lich st toan con giup HS hiéu duge nhiéu khai niém toan
hoc da phat trién va dugc didu chinh qua nhiéu thoi Ki. Fauvel con cho ring: Viéc hiéu biét vé nhimg tranh luan giita
cac nha toan hoc vi dai c6 thé khoi goi & ‘ngudi hoc sy hoai nghi lanh manh va thao luan trong 16p hoc, dong thoi
dan dén viéc ndm vimg hon céc nguyén tac (Fauvel, 1991). GV cin glup HS hiéu rang, nhiéu kién thirc duoc giang
day ngay nay la san pham hoan chinh ma da dugc tim tdi qua nhiéu thé ki hodc nhimg cudc tranh cai s6i ndi (Fauvel,
1991), diéu nay co thé tao ra cho ngudi hoc sy tu tin dé vuot qua nhiing kho khan trong qua trinh hoc toan.

Vi du 2: Ta hdy xem xét lich st hinh thanh khai niém giéi han:

Theo Liu (2003): “Nhiéu HS cam thdy nan long khi ¢o gang hiéu dinh nghia gi6i han theo ngén ngir epsilon-
delta, Vi khdi niém hién dai vé giéi han da timg khién nhiéu nha todn hoc xudt scc trong lich sir boi roi”. Do d6, tac
gia nay cho rang viéc mong doi HS hiéu va str dung thanh thao dinh nghia gii han theo ngdn ngit epsilon-delta trong
mdt khoang thoi gian ngén ¢6 18 14 thiéu thuc té. Cornu (1991) ciing chi ra rang nhiing trd ngai vé nhan thirc ciia HS
¢6 thé phan anh kho khan trong lich sir si phét trién cta khai niém giéi han. Vay ta hiy diém qua nhimg cot mdc
quan trong hinh thanh khai niém giéi han.

Khai niém gidi han da dugc an chira trong cac tinh toan vé dién tich va thé tich cua cac hoc gia Hy Lap cb dai
nhu Eudoxus va Archimedes. Mic du céc khia canh ban chat cua ¥ tuong gi6i han dugc ngam dinh trong “Phuong
phép vét can” ctia ho, nhung Eudoxus va Archimedes chua timg x4y dung 1 rang khai niém vé gioi han (Stewart,
2012, tr 101). Tuy nhién, Isaac Newton la nguoi dau tién phat biéu rd rang vé gi6i han trong b sach “Cac nguyén li
Toén hoc cua Triét hoc ty nhién” ndi tiéng cla ong vao ndm 1687 (Stewart, 2010, tr 101). Ong gidi thich rang y
tuong chinh dang sau gi6i han la cac dai luong “tién gan hon bat ki sie khdc biét ndo cho treée”. Newton cting khang
dinh rang gi6i han 1a diém mau chdt dé xay dung phép tinh vi tich phan. Tuy véy, phat biéu chinh xé4c vé - gi6i han
can thong qua ngdn ngi epsilon-delta mai dén thé ki XIX méi xuat hién & dang nhu hién nay phai chy dén nhing
nguoi nhu J. d'Alembert, hay gan hon nhu A. Cauchy, K. Weierstrass (Stewart, 2010, tr 101; Trung & Trung, 2017).

Theo Burton, D’ Alembert cho ring mot khung logic ving chic cho phép tinh nim & viéc sir dung gidi han
(Burton, 2011, tr 605). Tuy nhién, trong bai viét “Gidi han” cho Encyclopédie, ong da dua ra mét dinh nghia mo ho
va hoan toan bé’mg loi: “Mot dai leong dwoc goi la gioi han cia mét dai livong khdc khi dai lwong thir hai co thé tién
dén dai heong thir nhat trong bat ki dai lwong ndo dwoc cho dit nhé dén dau, mdc dir dai heong thir nhat khéng bao
gio vieot qud dai heong ma né tién dén.” (Burton, 2011, tr 605). Khong thé thoat khoi cac truyén thong ctia toan hoc
thé ki XVIII, cach giai thich v& gioi han ctia d’ Alembert dua vao hinh dung hinh hoc va nhiing ¥ tuéng mo hd vé
“syr gan giii” nén nhiig nguoi cling thoi voi ong khé ¢ thé thoa man voi mo ta nay (Boyer, 2011, tr 427; Boyer &
Merzbach, 2011; Burton, 2011, tr 605). Hay noi cach khac, viéc tiép can khai niém giéi han dya trén truc giac hinh
hoc cta d’Alembert da “khdng ¢6 nhiéu anh huéng nhu né dang 18 phai ¢6, 6ng da khong nhan ra ring khai niém
tinh vi nhu vay can c6 mot cong thire cuc ki can trong” (Burton, 2011, tr 605).

Sau hon 10 nam ké tir khi d’Alembert dura ra khai niém vé giéi han, nhimg nha toan hoc hang dau thoi by gid
1a Euler va Lagrange, da rat nd lyc dé tong hop va phat trién nhiing nghién ctru v& gi6i han va phép tinh vi phan, méc
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du khong thanh cong nhung van mang lai nhitng két qua hiru ich dé cung cip mot nén tang chap nhan dugc cho
nhimg van dé nay (Burton, 2011, tr 606). Méc du nhiing nguoi din dau phong trao nay da hiéu vé gi6i han va dua ra
nhitng mé ta vé& gidi han t6t hon phan 16n cic nha toan hoc ctng thoi, ho van khong thé dwa ra mot dinh nghia 3
rang va chinh xéc dé 1am cho khéi niém nay tré nén hop li vé mét logic. Cudi cling, Augustin Louis Cauchy (1789-
1857) da phat trién mot li thuyét giéi han c6 thé chap nhan dugc, va qua do, x6a bo phan 16n nhitng nghi ngd vé tinh
vimg chic ciia khai niém nay (Burton, 2011, tr 606; Boyer & Merzbach, 2011, tr 455).

Theo Boyer, cach trinh bay phép tinh vi phén trong hau hét cac sach gido khoa ngay nay vé co ban 1a nhiing gi
Cauchy di giai thich trong ba tic pham vi dai: Cours d’analyse de I’Ecole Royale Polytechnique xuit ban nim 1821,
Résumé des lecons sur le calcul infinitésimal xudt ban ndm 1823, va Lecons sur le calcul différentiel xuat ban nam
1829. Trong phﬁn gi6i thiéu ctia Cours d’analyse, Cauchy da néu rd tham vong ctia minh la loai bé sy mo hd 16m lao
dang ton tai trong giai tich (Burton, 2011, tr 608) thong qua viéc ong da dua ra dinh nghia vé gidi han cta diy sb nhu
sau (Boyer & Merzbach, 2011, tr 406): “Mot déy s (a, ) dwoc goi la hdi tu t6i mot gid tri gidi han L néu véi bat ki

khodng cdch nhé ndo (sai s6) cho trude, ta c6 thé tim dwge mot vi tri trong day sao cho moi phan tir sau vi tri dé déu
nam trong khodng cach dé dén L <. Ciing trong cudn Cours d’analyse, Cauchy di dua trén cdc khdi niém vé so,
bién, va ham 56 dé dua ra dinh nghia Vé gio1 han cia ham s0, ong noi: “Khi cdc gid tri lién tiép dwoc gdn cho mét
bién tlen @an vé han dén mét gid tri c6 dmh sao cho cudi cing ching khdc véi gid tri d6 mét leong nhé tiy ¥, thi gid
tri ¢é dinh dé dioc goi la giGi han ciia tdt cd cdc gid tri khac. ”(Burton 2011, tr 608)

Nhu vay, Cours d’analyse ciia Augustin Louis Cauchy bao gom dinh nghiia vé gi6i han duoc st dung cho dén
nhimg nam 1870, khi phién ban hién dai d4u tién vé khai niém gidi han theo ngon ngir epsilon (g) va delta () duoc
dé xuat. Cac khai niém cta Cauchy vé gi61 han da loai bo cac khai niém truc quan tho so va mang tinh hinh hoc cua
cac nha giai tich trudc d6 (Burton, 2011, tr 608). Tuy nhién, ngudi ¢ cong phat trién dinh nghia gioi han cia ham
s& mot cach rd rang va chit ché hon bing cach sir dung cac ki hiéu epsilon va delta 1a Karl Weierstrass. Burton cho
rang, dinh nghia khai niém gi6i han ham s6 bang cach str dung ngon ngit £,6 cta Weierstrass 1a nén tang cho dinh

nghia gidi han hién dai ma chiing ta ding ngay nay (Burton, 2011, tr 608). Theo d6, dinh nghia gi¢i han ham s6 theo
ngon ngit ,6 duge phat biéu nhu sau: S6 L dugc goi 14 gii han cia ham s f(z) khiz dan dén z, néu, véi mdi

sd duong ¢ bétuy y, ton tai mot s6 8 > 0sao cho v&i moi gid tri cua = khac z, nhung cach z, mot khodng nhé hon

6 thi gid tri ctia f(x) s& khac L mot lugng nho hon & (Boyer, 1959, tr 287). Ngay nay, khai niém gi¢i han da dugc
trinh bay ngén gon hon br?mg cach su dung ki hi¢u “lim” va st dung cac bét déng thirc dé dién ta sy khac biét gilta
voi z, va gitta f(z) voi L.

Nhu véy, khai niém giéi han da phat trién trong thoi gian dai tir nhimg thoi ki so khai ciia toan hoc dén giai doan
phat trién d4u cua toan hoc hién dai, dic biét tir nhitng khoi dau ciia Newton vao ndm 1687 dén dinh nghia hoan
thién v& gidi han ciia Weierstrass vao nhiing nam cudi cta thé ki XIX. Véi sy dong gop ciia nhidu nha toan hoc 15i
lac qua nhiéu thé ki dé dwoc dinh nghia giéi han nhu ngay hom nay cho thiy su phre tap cua van dé va xu hudng
mudn tim dén sy hoan thién ciia cac nha toan hoc. Do vay, Fauvel (1991) cho rang: “Chiing ta khong nén bo qua s
kién tri va chiéu sdu, & mot mirc do ndo do, sw phat men cua tri thiec trong tung ngueoi hoc phdi tudn theo cung mot
16 trinh nhie sw phat trién cia tri thire ciia lodi nguor”.

2.3. Lich sik todn hoc givip phdt trién tw duy todn hoc ciia hoc sinh

Tu duy toan hoc 1a sy két hop cta cac qué trinh phuc tap: phong doan, quy nap, suy dién, déc ta, khai quat hoa,
twong tu, 1i luan chinh thirc va khong chinh thirc, kiém chimg,... Tuy nhién, cac sach gido khoa hién dai thuong trinh
bay cac khai niém toan hoc mdt cach gon gang va hoan thi¢n, “che glau su d4u tranh, che gidu cudc phiéu lwu”
(Lakatos, 1976, tr 142). Bang cach giup HS hiéu lich sir ciia viéc phat trién cac bai toan va phan tich cac phuong
phép tiép can bai toan ciia cac nha toan hoc trong cac thoi ki trude, viée trinh bay lich sir phat trién cta céc bai toan
con gitip cho ngudi hoe ¢6 co hoi biét duge nhidu 161 giai cho mot bai toan, didu nay gitp rén luyén tinh mém déo,
linh hoat ctia tu duy cho HS.

Vi du 3: Ta xét dinh li Pythagore, vé dinh li nay nhiéu gia thuyét cho rang Pythagoras la nguoi da chimg minh
dinh i ndy mot cach som nhat bang cach tach ra timg phan (Nguyén Ba D6 & Ho Chau, 2001, tr 56), tuy nhién c6
rat it bang chimg thuyét phuc dé xac nhén rang Pythagore, hodc tham chi 1a mot trong nhimg hoc trd truc tiép cua
ong di dua ra chimg minh dau tién vé dinh 1i (Burton, 2011, tr 105). Do vay, cach chimg minh dau tién dwoc ghi
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nhan 14 cich chimg minh dugc ghi trong bo “Nguyén 1i” ciia Euclid (Burton, 2011, tr 105; Nguyén Ba P6 & Ho
Chau, 2001, tr 56). Chtirng minh nay dugc trinh bay nhu sau:
a b

a

C
b b

a

Hinh 1 Hinh 2
Xét hinh vudng ¢6 d6 dai canh 1a @+ b , chia hinh vudng nay thanh hai hinh vuéng c6 canh lan luot 14 a,b va
hai hinh chir nhat véi cac canh 1a a va b (hinh 1). Mbi hinh chit nht lai dugc chia thanh hai tam gidc vudng bang
cach ké duong chéo c cta hinh chilt nhat do, bon tam giac dugc tao théqnh s€ dugc xep lai thanh mot hinhrvuéng co
canh 13 a-+b dugc cho trong hinh 2. Dién tich hinh vudéng nay cé thé dugc tinh theo hai cach, trude hét do hinh

vudng c6 canh 1 a+ b nén dién tich cia n6 1a: (a +b)° . Mit khac, dién tich hinh vudng 16n nay bang tong dién
tich ctia hinh vudng ¢6 canh 1a ¢ va dién tich cta 4 tam gidc vudng bang nhau ¢6 canh goc vudng lan luot 1a a,b .

Do vay tacd: (a + b)? = c? + 452 = a? + b? = c2.

Theo Bu‘rton, nha toan hoc nguoi An Do Bhaskara (Byrton, 2011, tr 106) da dwa ra ki th}lét chimg minh dinh 1i
Pythagore bang cach trong hinh vudng c6 canh 1a ¢, v€ bon tam giac vuong ma cé canh huyén 1a ¢ va cac canh goc
vudng la a, b, sao cho ¢ gitta van con mot hinh vudng c6 canh bang hiéu giira hai canh cua tam giac vuéng (hinh 3).

Hinh vuéng nhé nay va bon hinh tam gic sau do duoc sap xép lai dé tao thanh dién tich cta hai hinh vuéng, d6 dai
céc canh tuong Umg véi cac canh clia tam giac vudng (hinh 4). Bhaskara noi: “Hday nhin xem, ma khéng noi thém mot

loi nao niva, dinh li da dwoc chung minh”.
b a-b

Hinh 3 Hinh 4

Diém doc d4o trong chimg minh ndy & Bhaskara chi sir dung dén cong thic tinh dién tich ctia hinh vuéng ma
khéng can thém cong thire tinh dién tich cta tam gidc vudng, nén nd uu viét hon so véi cach chimg minh dugc ghi
trong cudn “Nguyén 1i” cua Euclid.

Mot phuong phéap chimng minh khac cho dinh li Pythagore con dugc gidi thiéu boi Jame Garfield vao nam 1876
(Burton, 2011, p. 120), ndi dung ctia phuwong phap chimg minh nay nhu sau: Cho tam giac vubng ABC', dyng tam
giac vudng A DE ddng dang v6i tam giac vuéng ABC (hinh 5). N6i E va B dé tao thanh tir gidic BEDC), bang
cach thay dién tich cua tir giac BEDC bang tong dién tich cua cac tam giac vudng - a B
ABC,ADE,ABE fta chimg minh dugc ring ¢’ =a’+b". Nhu vy, theo cach chung

minh nay, tac gia chi sir dung dén cdng thirc tinh dién tich cua tam gidc vuéng ma khdng
can dén cong thuc tinh dién tich caa hinh vuéng, nén nd 1a mot trong cac phuong phép ching
minh kha dep cho dinh Ii Pythagore.

Trong vi du nay, ching t6i da trinh bay mét s6 phuong phap chimg minh dinh If
Pythagore da duoc céc nha lich sir todn hoc d& cap dén, mdi phuong phap cho thiy sy sang

b

A

o

Hinh 5
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tao cua cac nha todn hoc. Do vay, viéc giGi thiéu cach chimg minh dinh I néi tiéng nay cho HS la mat trong nhiing
cach dé rén tu duy sang tao cho ho.
3. Két luan

M3i tri thire todn hoc cta loai ngudi déu gin véi bdi canh lich sir ra doi ciia no, vi vy viéc day toan cho HS néu
chi tap trung vao viéc day nhimg tri thirc hoan thién ma bo qua bbi canh van hoa, xa hoi dé hinh thanh nén tri thire
nay sé& gian tiép bo qua su lao dong khoa hoc ciing nhu phuong phép tiép can va gidi quyét vin d& ctia céc nha toan
hoc. Do vay, viéc khai thac cdc tri thirc toan hoc trong qua trinh day hoc toan dé gitip cho ngudi hoc hiéu dugce sy
lao dong VAt va va phuong phap tu duy dé kham pha, gidi quyét van dé ciia cac nha toan hoc cling quan trong khong
kém viéc gitip cho HS hiéu mét tri thirc toan hoc. Mot s nghién ctru thye nghiém ciing cho thay rang viéc giang day
¢6 16ng ghép lich sir toan hoc da lam tang sw himg thu va thanh tich hoc tip ciia HS va ho ¢6 kha niang 4p dung céc
khai niém toan vao cac bai toan thuyc té tot hon so véi cac HS trong 16p hoc truyén théng.

Tom lai, viée str dung tri thire lich sir toan hoc khong chi gitp tang cuong himg tha cua HS d6i voi mon hoc ma
con giup ho két ndi toan hoc véi thuce t& va vin hoa, tir 6 tao ra mot nén tang hoc tip manh mé va ben vimg hon.
Cac két qua nghién ctru cta bai bao ndy mic dii méi & trén phuong dién Ii thuyét, tuy nhién no 1a tién dé cho cac
nghién ciru thyc nghiém vé vai tro ctia lich sir toan trong qué trinh day hoc toan cho HS va tir d6 c6 thé ¢ nhiing goi
md cho viéc hoan thién cac chuong trinh dao tao GV toan ¢ Viét Nam trong giai doan toi.
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