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1. Mé dau

Trong Chuong trinh gido duc phd théng mon Toan 2018, kién thuc vé x&c suit duoc dua vao tir 16p 2 dén 16p
12. Mach kién thuc xé&c sudt bd sung nhiéu don vi kién thirc méi nhu nguyén 1i Xéc suat, xac suat co diéu kién, cong
thie xac suét toan phan, cong thic Bayes, phan bé nhj thirc, so db hinh cay, bang hai chiéu,... (B GD-DT, 2018).
Xac suat c6 didu kién cting voi mot sb cong thic X4c suat lién quan nhu cong thic nhan xac suat, cdng thirc Xac suat
toan phan, cong thirc Bayes, ... va ing dung ciia ching trong thuc tién da dugc dua vao chuong trinh mén Toan I6p
12. Yéu cau can dat cua chii dé “Xéc suat co diéu kién” o 16p 12 phan héa tir mirc do don gian dén phic tap, bao
gom nhan biét khai niém, giai thich y nghia cua xac suat c6 diéu kién trong nhiing tinh hudng thuc tidn quen thudc;
sir dung cac kién thirc lién quan nhu so do cdy, cong thic nhan xac suat, cong thirc xac suat toan phan, cong thic
Bayes vao gidi cac bai todn xac suét c6 diéu kién; van dung khai niém xéc suat co dieu kign dé giai quyét mot so tinh
hudng thuc tién (Bo GD-DT, 2018).

Xac suat c6 diéu kien gan vai cach cac ca nhan ddi pho véi su khong chéc chin va cach ho st dung thong tin bo
sung dé u6c lugng co hoi Xdy ra cua cac bién ¢ nham diéu chinh lai xac suit theo du doan ban dau; gilip mdi ca nhan
hiéu duoc nhing rai ro cd thé xay ra va dua ra quyét dinh phtl hop véi cudc song va nghé nghiép. Pidu nay khién xéc
suat co diéu kién tra thanh mot phan thiét yéu trong suy luan thong ké, lién quan dén cac nganh nhu Y hoc, Luat, Gido
duc, Tam Ii hoc va céc linh vuc chuyén mon khac (Diaz & Fuente, 2007). Tuy nhién, cac nghién ctwu trén thé gisi da
chi ra rang, qua trinh hoc tap xac suat c diéu kién ciing gy ra khong it kho khan va sai 1am cho HS; nhu’ng kho khan
va théch thirc ndy bat ngudn tir tinh triru tuong caa khai niém va théi quen ctia ngudi hoc khi giai quyét cac van dé lién
quan dén x&c suat c6 diéu kién (Diaz et al., 2010). Do do, tim hiéu cac hicu nham khai niém cua nguoi hoc khi giai
quyét céc van dé lién quan dén X&c suat co dleU kién 1a can thiét. Trong bai béo nay, chiing tdi sir dung phuong phap
nghién ctu I luan thng qua tong hop tai li¢u Vé c&c hiéu nham khai niém cua HS trong day hoc xac suat co diéu kien
va phuong phép khao sét dé tim kiém dir liéu tra i cho cau hoi nghién ciru: Déc trung hiéu nham khai niém cua HS
l6p 12 d6i véi chi dé “Xéc suat co didu kien”, cu thé la khi giai quyét cc van dé c6 bdi canh thyc té nhu thé nao?

2. Két qua nghién ciu
2.1. Hiéu nham khai ni¢m ciia hec sinh trong day hec Xac sudt cé diéu kién

Thuat ngix “hiéu nham khai niém” chi sy khong chinh xac hoic 16i sai (Fujii, 2020). Tuy nhién, ham y cia hiéu
nham khai niém khong &m chi 13i sai tir goc nhin ciia ngudi hoc. Theo géc nhin cua ngudi hoc, d6 1a mot quan niém
hop i va phii hop dua trén kinh nghiém cua ca nhan trong cac bdi canh khac nhau, hoac trong céc hoat dong hang
ngay. Khi quan niém ciia ngudi hoc xung dot véi cac ¥ tuong duoc chap nhan trong khoa hoc, thuat ngir “hiéu nham

30



ISSN: 2354-0753

Tap chi Giao duc (2025), 25(12), 30-35

khai niem” s& duoc sir dung. Ciing theo Fujii (2020), “hiéu nham khéi niém” khong phai 12 mot 15i sai dé dang stra
chira ma ton tai dai ding bai trong quan niém cua nguoi hoc, nd van kha thi trong mét s6 linh vuc hoac bdi canh
(Fuijii, 2020). Do vay, hiéu nham khai niém caa ngudi hoc vé mot khai niém nao do bit ngudn tir kinh nghiém han
ché va hogc do nhan thirc cam tinh cua ca nhan.

Su triru twong cua khai niém “Xéc suét co didu kién” cling véi su da dang trong cac phat biéu ciia van dé toén
hoc va thyc tién lién quan khién nguoi hoc & nhiéu bac hoc méc phai cac hiéu nham khai niém lién quan dén xéc
suat co diéu kién. Mot sb hiéu nham khéi niém dén tir cach hiéu sai cia ngudi hoc vé khai niém xéc suét c6 diéu kién
khi d4nh gi4 kha ning xay ra cia mot su kién (Diaz et al., 2010). B&n canh do, mot s6 hiéu nham khéi niém bt ngudn
tir cac chudng ngai khoa hoc luan hoidc chudng ngai su pham ma ngudi hoc mac phai khi hoc xac suét theo tiép can
co dién hogc theo tiép can tan suat (L& Thi Hoai Chéu, 2010). Thong ké tir céc nghién ciru da c6, chiing t6i dua ra
mot s6 hiéu nham khéi niém thuong gap cua HS V& XAC suat co éheu kién théng qua bang tom tat sau (xem bang 1):

Bdng 1. M4 hoa hiéu nham khéi niém vé x&c sudt cé diéu kién trong mgt sé nghién ciu

Nghién ciu caa Hiéu nham khai ni¢m vé xac
tac gia/nhom tac gia suat cé dieu kién

M0 ta

Ngudi hoc nham 13n giira quan hé nhan qua va quan hé co diéu kién. Néu

Diaz va cong su
(2010)

Quan hé “nhan qua” va diéu
kién (CA)

mot su kién B la nguyén nhan cua su kién A thi khi nao B xay ra, A ciing
xay rava P(A\B) = 1. Tuy nhién, néu P(A\B) = 1 thi khong ham y ring B
Ia nguyén nhén cta A.

Diaz va cong sy

Trinh ty thoi gian (TA)

Hiéu nhim giira quan hé nhan qua va quan hé c¢6 diéu kién khi tin rang
mot su kién khdng thé anh huong dén xac suat cua mot su kién xay ra

(SS)

(2010) truGe no.
R Tinh dong bd va cé trinh tu | Nguoi hoc dung quy tac nhan bang cach st dung so d6 hinh cdy cho tinh
Bantanero va o VIR P SO s S T N <A
Sénchez (2005) thoi gian cta cac tinh huong | hudong c6 trinh ty thoi gian, ngugc lai mac sai lam khi ding quy tac cong

cho tinh hudng déng bo.

Tarr va Lannin
(2005)

Trao ddi cac sy kién (EE)

Khdng nhan ra duoc viéc trao doi cac su kién anh huong dén xac suit xay
ra caa bién cd, khdng phén biét dugc P(A|B) va P(BIA).

Calderisi (2024)

Tilé coso (BR)

Hiéu nham khai niém lién quan dén ti I¢ xay ra khi tinh xac suat co dieu
kién cua bién c6 H vai bang chung 1 bién ¢6 E ma khong xét dén ti 16 hay
X4C suét ban du cua H.

Diaz va Fuente

Xéc suat co dieu kién va xac

Khong phan biét gitra cac loai xac suat cua bién co, bién co giao, bién co

(2007) suat cua bién cé giao (IP) ¢6 didu kién.
Batanero Vi Sanchez Ngudi hoc bé qua bién cd diéu kién B khi tinh xac suét cua bién cd A voi
(2005) Bo qua bién co diéu kién (CE) | diéu kién B da xdy ra vi cho rang, viéc xay ra bién co B khdng anh huang

dén kha nang xay ra bién cd A,
Khdng nhan thiy duoc tinh doc lap va khong doc 1ap cua cac bién cb nén
duara cac quyét dinh khdng chinh xac khi giai quyét cac van dé lién quan

Diaz va Fuente Tinh déc I4p cua cac bién cd

(2007) (IE) dén xac suét c6 didu kién.
Brvant va cong su Ngudi hoc tin ring mét s6 tinh hudng xay ra trong thuc té gin vai hién
Y (20 18j gst Yéu t6 may rui, cam tinh (GC) | tuong ngu nhién khéng udc luong dugc X4c suat co diéu kién xay ra cia

né, ma gan lidn voi yu té may rui, siéu nhién, than linh, cam tinh.
2.2. Nghién cieu vé nhitng hiéu nham khdi ni¢m ciia hoc sinh trong hoc tip chii dé “Xdc sudt cé diéu kign” (Todn 12)
2.2.1. Phirong phdp nghién ciru

Boi twong nghién cizu: Dé tim hiéu va phan loai hiéu nham khéi niém vé xéac suét co didu kién caa HS 1op 12,
chiing t6i da thuc hién khao sét 30 HS 16p 12 sau khi cac em hoc xong cha dé “Xéc sut co diéu kién”. Cac HS duoc
lya chon ngau nhién tir 3 truong THPT trén dia ban TP. Hué 1a: Truong THPT Nguyén Hug, Truong THPT Hai Ba
Trung va Truong THPT Nguyén Truong To. Cac HS tham gia vao khao sat co diém trung binh mén Toan lop 10 va
11 déu dat & mirc trung binh, kha va gioi (10% trung binh, 60% khé va 30% gioi). Thoi gian khao sét 1a thang 12/2024.

Cong cu nghién ciru: Dya vao su phan loai cac kiéu hiéu nham khai niém vé xac suét co diéu kién & tiéu muc
2.1, chang tdi sir dung phiéu hoc tap gom 12 cu hoi dé lam cong cu nghién ctu; mdi cau hoi nham danh gia hiéu
nham khai niém cua HS lién quan dén xac suat co diéu kién. Trong bai bao nay, chiing tdi tap trung tim hiéu va phan
loai hiéu nham khéi niém vé xé&c suat co diéu kién cua HS 16p 12 khi giai cac bai toan xac suat co diéu kién ¢ boi
canh thyc té. Bang sau md ta cAc kiéu hiéu nham khai niém du kién nguoi hoc mac phai ddi véi cac cau hoi trong
phiéu hoc tap (xem bang 2).
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Bdng 2. C&c cau hai va céc kiéu hieu nham khai niém vé xac sudt co diéu kién du kién HS thirong mac phdi

Cau héi

| Hiéu nhim khéi niém vé xé4c suéit c6 didu kién

Rut thim tring thwéng

Cau 1: C6 7 phiéu gidng nhau, trong d6 co 01 phiéu trang thuéng. Bay ngudi
(trong d6 ¢6 ban An) s lan luot rat méi ngudi mot phiéu va khdng hoan lai. An
mudn 13 ngudi rat phiéu dau tién vi nghi rang nguoi rt phiéu dau tién s co co hoi
duoc phiéu tring thuong nhidu nhat. Theo cac ban, suy nghi cua An ¢d chinh xéc
khong? Hay giai thich cau tra loi cua ban.

Hiéu nham vé thtr tu thoi gian nén cho rang
nguoi rat phiéu lan dau tring phiéu tring
thudng thi cic ngudi sau khong con co hoi nira,
hodc nguoi rat tham 1an sau s& ¢6 co héi tring
thuéng cao hon nguoi rat du tién (TA); sir
dung xac suit thong thuong thay vi X4c sudt c6
diéu kién dé tinh xéc suat tring thuong cia ting
ngudi (IP).

Cau 2: Ba ngudi cling vao mot cira hang dién tir va mdi ngudi mudn mua 01 chiéc
dién thoai Iphone 15 nhan dip cira hang dang chay chuong trinh giam gié cudi
nim. Cira hang chi con lai hai chiéc dién thoai Iphone 15 duoc giam gia 10%. Dé
khong lam mét Iong khach hang, nguoi ban hang d dua ra 3 phiéu mua hang giéng
nhau, trong d6 c6 hai phiéu duoc giam gia. Ba khach hang lan luot rat mdi ngudi
mot phiéu va khdng hoan lai. Néu khach hang nao rat duoc phiéu mua hang giam
gié thi s& dugc mua dugc Iphone 15 giam gia 10%. Cach lam nay c6 cdng bang
voi ba khach hang hay khéng? Vi sao?

Hiéu nham vé thir tu thoi gian nén cho rang
nguoi rat phiéu lan dau va lan 2 tring phiéu
giam gia thi nguoi tha 3 s€ khong con co hoi
nita, hodc ngudi rut thim 14n dau s& o co hoi
tring phiéu giam gia cao hon hai ngudi con lai,
khi ngudi dau triing phiéu giam gia thi hai ngudi
con lai s& rdt tring phiéu giam gia véi xac suit
1a 50% (TA); sir dung X&c suit thong thuong
thay Vi xac suit c6 didu kién dé tinh xac suit
triing thudng cia timg nguoi (1P).

Tinh cong biing ciia trd choi

Cau 3: Gid sir ban dimg truéc ba 6 ctra, biét rang cd hai 6 ma bén trong moi 6 co
mot con dé va mét 6 ma bén trong ¢6 chua mot chiée xe hoi rét gia tri. Ban mong
mubn mé triing 0 ctra c6 chiée xe dé duoc nhan. Ong Monty yéu cu ban chon mot
trong ba 6 cira. Ong sé& gitip ban loai trir mot d4p an sai bang cach ma mot 6 cira
¢6 dé trong hai 6 ctra con lai (di nhién dng ta da biét mdi 6 cira co gi). Sau do, ban
dugc lya chon I4n 2 14 gitr nguyén 6 cira ban dau hay dbi sang 6 cira con lai chua
duoc lat ma? Hay giai thich quyét dinh cua ban.

Quyét dinh khong ddi 6 cira da chon vi hiéu sai
co hoi s& chia déu 1a 50% cho mdi 6 cira sau khi
Monty d@ mé ra mét 6 cira o con dé; ngudi hoc
cho rang ddi sang 6 con lai thi xac sut tring
chiéc xe 1a 50% va tring con dé la 50% nén
khong can ddi 6 cira (SS).

Céu 4: Trong mét tiét hoc xac suat, GV yéu cau HS tao ra mot tro choi dé hiéu
thém vé khéi niém xac suét c6 diéu kién. HS nao nghi ra dugc trd choi hay s& duoc
nhan diém cong. Ban An dé dua ra trd choi nhu sau: An dat vao mot chiéc tai kin
10 vién bi gidéng nhau, trong do ¢6 5 bi xanh, 5 bi do va lic déu tai. An moi ban
Binh tham gia tro choi bing cach yéu cau ban Binh Iy 2 vién tir tdi, mdi lan mot
vién va khang hoan lai véi quy uéc néu hai vién cing mau thi Binh s& thing, néu
chiing khac mau thi An s& thing. Néu ban 13 Binh thi ban ¢6 tham gia tro choi nay
khong? Giai thich su lya chon cua ban.

Hiéu nham V& trinh ty thoi gian cua c4c bién cé
(TA), nhim Ian gitra bién cd giao va bién cb c6
diéu kién dé do luong kha ning thing cudc cua
{6 choi (IP).

Bdi canh khoa hoc va cuéc sdng (giao thong, sinh hec, y hoc...)

Céu 5: Mot chiéc xe taxi gy tai nan vao ban dém. Biét rang cd hai hang taxi la taxi
Vang va taxi Xanh hoat dong trong thanh phd, trong do 85% 14 taxi Vang va 15%
4 taxi Xanh. Mot nhan chimg xac dinh chiéc xe gy tai nan 1a taxi Xanh. Tuy nhién
quan toa di kiém tra do tin cay cia nhan ching trong cling hoan canh ciia dém xay
ra tai nan va két luan ring nhan dinh cua nhan ching chi dimg trong 80% truong
hop va sai 20% truong hop. Hoi xe taxi gay tai nan c6 kha nang la cta héng taxi
nao trong hai hang taxi trén. Giai thich cau tra 1oi cta ban.

Chi dya vao quan st cua nhan chiang hoic
khéing dinh ctia quan toa dé dua ra nhan dinh vé
kha nang xe nao gy tai nan cao hon ma bo qua
ti 1& co s¢ ban dau (BR); st dung Xac suét cia
bién cé giao thay vi bién cb hop dé dua ra nhan
dinh v& xe ndo c6 kha nang gy tai nan cao hon

(IP).

Céu 6: Nhitng dac diém di truyen tir thé hé nay sang theé hé khac dugc mang boi
gen. DSi vai mot loai cay dau nhat dinh, mau séc cua hoa do cay tao ra (mau do
hoic mau tring) duoc x4c dinh bai mot cap gen. Mdi gen thudc loai C (gen troi)
hoic ¢ (gen ln). Cay ma ca hai gen déu & ¢ (mang gen cc) tao ra hoa mau tréng.
Tét ca céc cay khéc c6 kiéu gen CC, Cc tao ra hoa mau do. Khi lai hai cay, cay con
nhan duoc gen tir bd va me; néu mot gen tir b thudc gen Cc thi ca hai alen C vac
¢6 kha niing di truyén cho cy con la nhw nhau. Gia str c6 mét lra dau Ha Lan ra
hoa mau do, trong d6 60% c6 kiéu gen Cc va 40% c6 hiéu gen CC. Chon ngiu
nhién mot cay va lai né véi mot cay dau cd hoa mau tréng. Ban Binh néi rang kha
ning dé cly con c6 hoa mau dé cao gap 3 14n hoa mau tring. Ban co dong ¥ voi
ban Binh khong? Vi sao?

Khéng hiéu co ché lai va su phan chia cia cac
Alen nén bo qua (GC); bo qua ti 1€ co s¢ ma chi
quan tam khi lai cdy hoa do va hoa tréng thi chi
c6 thé cho ra hoa do hogc tring nén cho rang,
XAc SUAt cdy ra hoa d6 va hoa tring 14 nhu nhau
(BR); chi cha y dén ba kiéu gen 1a CC, Cc, ccva
tinh trang hoa cua kiéu gen CC, Cc 14 d6 va cc
la tring nén cho rang xac suét dé ra hoa do 13 2/3

(IP).

Cau 7: Trong Ki thi tot nghiép THPT, ¢ 16p chuyén toan c6 60% HS lua chon to
hop A00. Biét rang, neu mot HS chon t6 hop A0O thi xac suat de HS d6 do dai hoc
top dau 12 0,7; con néu mot HS khdng chon t6 hop AQD thi xéc suat dé HS d6 dd

Bo qua ti 1€ co s& ma chi st dung ti 1€ dau dai
hoc cua nhdm HS chon cac khéir d¢ dua ra ket
luan (BR); s dung xac suat co bién co giao thay
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dai hoc top dau 12 0,8. Chon ngau nhién mot HS cua lop chuyén toan da tot nghiép
THPT trong Ki thi trén. Biet rang HS nay dé do dai hoc. Ban An ndi rang kha ning
HS nay da chon t6 hop khac A00. Em c6 dong y véi y kién cua ban An khéng, vi
5a0?

Vi X&c suat c6 diéu kién dé dua ra nhan dinh lién
quan dén van dé chon khai thi (IP).

Cau 8: HBsAg la xét nghiém quyét dinh chan doan viém gan B. Tuy nhién, c6 mot
s6 trudng hop xuét hién hién tuong duong tinh gia, nghia 13 nguoi di xét nghiém
khdng mic viém gan B nhung xét nghiém van cho két qua dwong tinh. Trong
truong hop ndy, can tién hanh xét nghiém khing dinh bang xét nghiém trung hoa
hoic thir nghiém véi mot xét nghiém chuan khac. Nguoc lai, c6 mot sé ngudi bénh
mic viém gan B nhung két qua xét nghiém lai am tinh. D6 14 cac truong hop am
tinh gia. Nguyén nhan am tinh gia c6 thé 1a do 13i ki thuat hoac str dung cac xét
nghiém c6 d6 nhay thép khong c6 kha nang phat hién bénh nhan co nbng do
HBsAg thap. Do vay, can thir lai voi cac xét nghiém c6 do nhay cao de c6 két luan
cudi cling. Mét cugc kiém tra sirc khoe & mot co quan cho thy, 10% sb nguoi cho
két qua dwong tinh voi viém gan B. Két qua xét nghiém chuyén sau sau d6 cho
thdy, ti 1¢ nguoi bi két luan duong tinh va 4m tinh v6i viém gan B thuc sy méc
bénh viém gan B 12 97% va 3%. Chon mot ngudi tham gia dot kiém tra suc khoe,
tim xAc suat dé nguoi tham gia dot kiém tra ¢ xét nghiém ban dau 14 duong tinh
vai viém gan B, biét nguoi dé that sy mic benh nay.

Khéng phén biét dugc van dé duong tinh gia va
am tinh gia nén hiéu nham bj bénh viém gan B
thi xét nghiém ludn cho két qua duong tinh
(CA); bo quati Ié co so (BR).

Cau 9: Tai Viet Nam hién nay, ti 1€ nguoi mac bénh dai thao duong dang gia ting
nhanh. Bénh khong chi xuat hién & khu vyc d6 thi ma con xuat hign & hau khap
céc khu vuc tir mién nui, trung du dén dong bang. Bénh thuong duoc chén doén,
diéu tri muon nén dan dén nhidu bién ching nguy hiém. Nguoi l6n tudi c6 nguy
co bi méc bénh tiéu duong cang cao. Mot khao sat thdng ké duoc tién hanh voi
nhitng ngudi trén 50 tudi trong mot cong ddng dan cu di phat hién ra rang, ti 1&
mic bénh tiéu duong va cao huyét &p lan luot 12 20% va 30%. Ti 18 dan cu khong
bi cao huyét &p mic bénh tiéu duong 1a 10%. Chon ngau nhién mot cu dan trén 50
tudi trong cong ddng ndy. Hoi viéc mic bénh tidu duong c6 1am ting nguy co bi
cao huyét 4p cua cu dan trén 50 tudi trong cong dong do khong? Giai thich cau tra
161 cua ban.

Bo quati 18 co sa khi tim kiém méi lién hé (BR);
daing hiéu biét ban dau ciia ¢ nhan dé rit ra ket
luan ma khong dua vao bién cé diéu kién (GC);

hiéu nhim gitra xac Suit co didu kién va xc suét
caa bién ¢ giao (IP); khong danh gia dugc tinh
khong doc lap cua cac bién cb (IE); trao ddi cac
su kién (EE).

Cau 10: Vo thoi diém giao mua thu dong, ngudi cao tudi thuong mac phai nhiéu
banh. Mét cugc khao sat théng ké duoc tién hanh véi 1000 bénh nhan trén 60 tui
di kham tai mot bénh vién & TP. H Chi Minh cho théy, ¢6 dén 700 nguoi bj viém
xuong khop va 500 nguoi bj viém phe quan khi thoi tiét giao muia. Biét ring, viéc
mac bénh viém xuong khop va viém phé quan cua nguoi cao tudi 1a doc Iap voi
nhau. Céc bac si d tién hanh dung thir nghiém hai loai thudc dé chita tri hai bénh
trén cho cac bénh nhén cao tudi. Véi thube T4, ti 1é chira khoi bénh viém xuong
khop, bénh viém phé quén va ca hai bénh viém xuong khop va viém phé quan lan
luot 1a 80%; 60% va 30%, con dbi véi thudc T2, cac kha nang d6 lan luot 12 60%;
70% va 40%. Vay, sau dot thir nghiém, bac s nén dung loai thudc nao dé hiéu qua
chita bénh cho cac bénh nhan cao tudi? Giai thich cau tra 1oi cua ban.

B0 qua tinh doc I4p cua cac bién cé nén hiéu sai
6 ngudi b ca hai loai bénh din dén sai vé ti &
co's¢ (IE); hiéu nhdm 1000 ngudi dén kham déu
méic mot trong hai loai bénh nén tinh sai sb
ngudi mac mot trong hai bénh dan dén sai ti 1¢
¢o 50 (BR); khong nhan ra yéu ciu bai toan dua
vé viéc tinh xac suat co diéu kién vai bién cb
diéu kién 1a bién cb hop (IP).

Cau 11: Nam néi ring, néu me ciia Alisa co mau mét xanh thi kha ning Alisa c6
mau mat xanh $& cao hon neu Alisa ¢6 mau mat xanh thi me ctua Alisa c6 mau mat
xanh. Em c¢6 dong y véi y kién cua ban Nam khong? Vi sao?

Nhan thac xac suat co diéu kién nhu mot moi
quan hé nhan qua nén ngudi hoc cho ring xac
suét @& con co6 mau mét xanh khi biét me c6 mau
mét xanh s& 16n hon x4c suat me c6 mau mét
xanh khi da biét con c6 mau mét xanh, trong lic
XAc suat cuia hai bién ¢b nay la ngang nhau (CA).

Cau 12: Hop thu nhit c6 6 vién socola mau hdng va 4 vién socola mau nau. Hop
thtr 2 6 7 vién socola mau hdng va 3 vién socola mau nau. Ban Hai bbc mot vién
socola tir hop thir nhit bo vao hop thir 2. Sau d6 béc mét vién socola tir hop thir 2
thi do 1a vién socola mau hdng. Hai cho rang, It d6 kha ning ban iy bdc duoc
vién socola mau hdng tir hop thir nhit 14 60%. Em c6 ddng y véi y kién ciia ban
Hai khong? Vi sao?

Ngudi hoc tir choi giai quyét van dé vi tin rang
khi thuc hién lién tiép hai hoat dong thi chi c6
két qua cua hoat dong thur nhat anh huéng dén
két qua cua hoat dong thir hai chir khéng thé c6
chidu nguoc lai, vi hoat dong thir nhit da duoc
tién hanh trudc khi tién hanh hoat dong thir hai,
két qua ciia s kién xéy ra sau khong anh huong
dén s kién xay ra truée d6 (TA) nén chon P(A)
thay vi P(A|B).

Thu thap va phan tich diz ligu: HS tham gia khao sat tra 16i 12 cau hoi lién quan dén x&c suét c6 diéu kién dugc
trinh bay & bang 2 trong khoang thoi gian 90 phut Phleu bai lam cuia HS s& duoc thu thap va phan tich Vé cac hiéu
nham khéi niém vé xac suat ¢ diéu kién ma cac em méc phai. Chling t6i s& dém s6 luot hiéu nham khai niém xuét
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hién trong bai lam cua 30 HS dua trén bang md ta hiéu nham khai niém da du kién & bang 2. Sau do, tinh ti 16 % s6
luot hiéu nhim khai niém xuét hién trong bai Iam cta HS va dua ra nhan xét vé kiéu hiéu nham khéi niém nao xuat
hién phd bién hay it phé bién trong nhan thic cia cac em.
2.2.2. Két qua nghién cizu va ban lugn

Dit liéu thu duoc tir khao st cho thay, hiéu nham khai niém vé xac suit co didu kién cua HS 16p 12 khi giai cac
bai toan thuc té kha da dang. Bang sau m ta chi tiét cac hiéu nham khai niém xuét hién trong nhan thic ciia HS 16p
12 khi giai cac bai ton c6 bbi canh thuc té (xem bang 3):

Bang 3. Phan logi hiéu nham khai niém vé xac sudt cé dieu kién cia HS tham gia khao sat
M3 CA TA ss EE BR IP CE IE GC
S6 lugt 15 35 6 5 8 18 36 2 5
Tile % 9% 22% 4% 3% 5% 11% 23% 20% 3%

“Bo qua bién c6 diéu kien” (CE) 1a hiéu nham khai niém phd bién nhat (chiém 23%) khi ngudi hoc dua ra cac quyét
dinh lién quan dén cac van dé xac suit co diéu kién cd bbi canh thuc té ma khong can cir vao cac thong tin da dugc cung
cip truéc do. Chang han véi ftinh = L
hudng xe taxi gay tai nan giao thong,  Ks..qau. i nan..cd. Bha. oshq. 0., Yo taxi Ko.?\ .......
HS dga ra ket I?jaﬁ cam t|n[? ma khongg ... S&%AM\E\Q& &K}j&m 7*?- ’“&I\ .. m\. JQD
dua vao bt ctr thong tin nao vé i & co @9‘5 &'“‘3 2.8 ‘“‘ wsa.. & “ Q“

S(_y;ban qf‘“ (X}em hlnh ). HS.IOP 12 Hinh 1. Hiéu nham khdi niém ciia HS vé ti ¢ co s¢

hiéu nham vé “Trinh ty thoi gian”
(TA) nhiéu thr hai (chiém 229%) khi giai céc bai toan thuc té lién quan dén xéc sut co diéu kién. Pa s6 HS déu ling
tiing va ¢ xu hudng tir chéi giai quyet van d? lién quan dén trinh ty thoi gian vi cho rang bién cb A da xay ra truoc khi
xay ra bién ¢ B, do d6 thong tin ve bién cb B ¢6 sau s& khong anh huong dén xac suét cua bién cd A.

Trong trudng hop chip nhan giai 6.14n.himg . T /’M
quyét van dé dat ra, HS co xuhuong ..Hep. sacale. 4:. < Ay HY IRl 3.8
lua chon P(A) thay vi P(A|B) khi uéc

lwong Xac suat xay ra cia cac bién co +@p.IL o Y V.., Jatay #2000
VG didu Kidn d cho (ruC. K&t QU e - ol ohdh. Aul
6 hinh 2 thé hién nhan thic sai lam  -HEp.I...H- . :‘J jd Af”mn%

) 18 A 1 A A /44 LAY
Elerg I:oscgg quan dén tinh huong boc /{ \4‘4 “7H \:7:; f‘_ ?,m, T m@ %

“Trao dbi cac sy kién” (EE) va oL Nt ;‘“bf%ﬁlosc B

“yéu té may rui, cam tinh” (GC) cua ~” =
X4C Suit la hai hiéu nham khai niém Hinh 2. Hleu nham khdi niém ciia HS vé trmh tw thoi gian

ma HS mac phai it nhat (chiém 3%) khi giai quyét cac van dé thyc té lién quan dén xac suat c6 didu kién. Mot sb HS
da trao doi cac bién cb khi xu I sb lidu dan dén viéc cac em dua ra cic quyét dinh thiéu chinh xac do khong can ctr
vao thong tin d4 dwoc cung cip trude do. HS sau di trao doi hai bién c6 “dan cu khong bi cao huyét ap” va “dan cu
bi tiéu duong” cho gia thiét bai toan “ti I¢ dan cu khong bi cao huyét ap mac tiéu duong 1a 10%” nén dan dén sai lam
khi x4c dinh XAc suét ciia cu dan bi cao huyét &p néu biét cu dan do da bi tiéu duong (xem hinh 3).

Xéc suat c6 dicu kién ¢6 “YEU 0 n. Andi. dusig..... MO i ap
may rui, cam tinh” cling la hiéu nham PO\ TR)=0,4° :
ma ngudi hoc it méc phai nhét (chiém ey PLHPL. TR ) 5.0, ,/
3%). geu nay dan dén viéc HS duara \(a% ...... ... .. dlt.’ll’nj J&meung fulf.. lL..CaD.. /&Lu/ A
cach giai quyét van dé thiéu can cu,
cam tinh va tryc giac ma khong cd bat
ki suy luan xac suat nao. Pac biét, trong cAc van dé lién quan dén rdt tham trang thuong, mot sé HS dua ra cach xir Ii cam
tinh Vi tin rang viéc xay ra ciia mot bién ¢ nao doé 1a do may rii chir khong udc luong dugc (xem hinh 4, trang bén).

Mot s6 HS hiéu nham giira quan hé nhan qua va quan hé diéu kién nén dua ra Ii giai thiéu can ctr cho quyét dinh
caa ban than. Chang han vai tinh hudng mau mét, HS cho rang néu me cua Alisa ¢ mau mat xanh thi xac sut dé
Alisa c6 mau mét xanh s& cao hon néu Alisa ¢ mau mat xanh thi me cta Alisa c6 mau mat xanh. HS Iap luan ring
mau mat cua Alisa c6 thé duoc di truyén tir bd hoac tir me nén néu Alisa c6 mau mét xanh thi ¢ kha ning b cua
Alisa c6 mau mit xanh, trong khi 6 me cua Alisa khéng c6 mau mat xanh. Lap luan nay dan dén sai lam vi x4c suét
cua hai bién c6 d6 déu bang nhau (xem hinh 5, trang bén).

Hinh 3. Hiéu nham khdi niém ciia HS vé trdo doi bién cé cé diéu kién
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Hinh 4. Hiéu nham khai niém cua HS Hinh 5. Hiéu nham khai niém cuia HS
vé tinh may rui ciia Xac suat vé quan hé nhan qua va diéu kién

Nhu vay, HS méc kha nhiéu hiéu 1am khai niém khi giai cac bai todn x&c suit co didu kién c6 bdi canh thuc té,
trong d6 phd bién nhét 1a cac hiéu nhim lién quan dén viéc bo qua bién ¢ diéu kién, trinh ty thoi gian xay ra cac
bién ¢ va tinh doc Iap cua cac bién cd. Cac hiéu nham lién quan dén trao doi cac bién cd, yéu to may rui, cam tinh
cua XAC suét co diéu kién, tinh dong bo va trinh tu thoi gian ciia cac bién cb xay ra it trong qua trinh HS giai quyét
van dé c6 bi canh thuc té.

3. Két luan

Két qua cua bai bao cho thiy, hiéu nham khai niém vé xac suét c6 didu kién caa HS khi giai bai toan cé bdi canh
thuc té kha da dang. HS c6 xu huéng bo qua bién cb didu kién ma chi quan tim dén s6 liéu cu thé khi dura ra udc
lugng Vé x&c suét cua bién cb co diéu kién (Batanero & Sanchez, 2005). Hiéu nhim nay bét ngudn tir théi quen tinh
X4c suat thong thuong cua HS. Nguoc lai, khi tinh xéc suat co diéu kién, HS can dua trén s liéu vé bién cd da xay
ra trude d6 nén nhiing théi quen tinh x4c suét thong thuong tré thanh chuéng ngai, can tré ngudi hoc nhan thirc dung
d4n vé ban chat cua xac suét c6 didu kién. HS ciing mac sai 1am phd bién lién quan dén trinh tu thoi gian xay ra cac
bién ¢4, cac em khong thuc hién nhiém vu hoc tap dugc giao Vi tin rang céc bién cb xay ra theo mét trinh tu thoi gian
nhét dinh nén bién cb xay ra sau khdng anh huong dén xac suét xay ra cua bién cb truée d6. Nhan thac sai lam nay
caa HS ciing phu hop véi két qua cua cac nghién ciru trude ddy lién quan dén sai 1am caa HS vé xéc suét co diéu
kién (Diaz et al., 2010). Mot s6 HS I6p 12 van tin vao su may rui khi giai quyét cac vain dé lién quan dén tinh cong
bang cua trd choi hodc bdc thim trang thuong. Tir viéc tim hiéu cac hiéu nham khéi niém vé xéac suat co didu kién
caa HS tham gia vao khao sét, theo ching tdi can thyuc hién thém cac nghién ciru dé tim kiém bién phap day hoc hiéu
qua chi dé “Xéc suét co didu kién” (Toan 12) nham thuc déy hiéu biét cia HS va khic phuc hiéu nham khai niém
cua Cac em Vé chi dé nay.

Lo cam om: Nhom tac gia cim on surtai tro cua Qui Khoa hoc va Cong nghé Dai hoc Hué qua dé tai “Niém tin va
su thich izng cua gido vién toan trung hoc pho thong khi day hoc xac suat theo hwéng phat trién nang luc nguoi hoc”
ma so: DHH2024-03-189.
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