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1. Mé dau

Li thuyét Realistic Mathematics Education (RME) la 1i thuyét gido duc toan hoc (GDTH) xuit phat tir Ha Lan
dua trén c4c luan diém cua gido sw Hans Freudenthal. RME 14 1i thuyét ludn trong qué trinh xdy dung, tinh chinh va
hoan thién véi chu ki tuan hoan lién tuc cua viéc thiét ké, thur nghiém, phan tich va phan anh (Gravemeijer, 1994).
RME duoc nghién ctru va trién khai ¢ nhiéu khia canh khac nhau. Céc nghién ctru gan day cho thiy mot trong cac
van dé duoc chu trong nghién ctru 1a phén tich tdc dong cua RME véi viéc nang cao nang luc giai quyét van dé
(GQVP), ning lyc giao tiép toan hoc, nang luc suy luan toan hoc va ning cao hiéu biét toan hoc cua HS (Gee et al.,
2018; Chasanah et al., 2020; Fauzan et al., 2020). Diéu nay cho théy su phd bién ngay cang sau rong cing nhu sy
anh hudng cua li thuyét RME trong cong dong cdc nha GDTH trén thé giGi. Mot sd nghién ctru d sir dung phan tich
tric luong thu muc dir liéu vé RME véi tir khoa “realistic mathematic education”, “realistic maths”, “realistic
mathematical education” (Bayrak & Aslanci, 2022) hodc tir khod “Realistic Mathematics Education” va
“Mathematics in Context” - mét phién ban RME tai My (Phan et al., 2022). Cic nghién clru nay da chi ra Indonesia
14 mot trong nhimg trung tim nghién ctru RME. Tuy nhién c6 thé thiy ca hai nghién ciru di bo qua dit liéu cia mot
phién ban RME dac biét tai Indonesia la “Pendidikan Mathematika Realistik Indonesia” (PMRI).

Bai bao cung cap céi nhin tong quan tir cac cong trinh nghién ctru vé li thuyét RME di dugc xuét ban tir nim
2024 trd vé trude bang phuong phéap phén tich tric luong thu muc trén co so dir liéu Scopus vai day du céc phién
ban cia RME dé kham pha s luong, sy phan bd dia Ii ctia cac cong trinh nghién clru, cAc tac gia ndi bat trong linh
vuc nay ciing nhur kham pha céc chu dé nghién ctru 1i thuyét RME hién nay.

2. Két qua nghién ciru
2.1. Li thuyét Realistic Mathematics Education

Vio thang 10 ndm 1957, S kién Lién X6 phong thanh cong vé tinh Sputnik di tac dong téi nhidu qudc gia trén
thé gidi trong d6 ¢6 My. Tai My, voi su hé tro ctia Qui Khoa hoc Quéc gia (NSF), cac chuong trinh giang day ¢6
ndi dung “hién dai” vé toan hoc con duge goi “Toan hoc mdi” va cac mon khoa hoc da duogce phat trién (Herold,
1974). Trong giai doan nay, & nhiéu nuée Chau Au cling xuét hién nhu ciu “thay d6i va cai tién triét dé viec day
toan” do tim quan trong ngdy cang ting cta toan hoc va cc tmg dung cua toan hoc ddi voi xa hoi va thé giéi
(Dieudonné, 1961). Lich sir toan giai doan nay da ching kién mot cudc chién toan hoc “Math War” véi nhimg khing
hoang va tranh ludn s6i ndi ciing nhur su thiéu thong nhét vé ban chit toan hoc va toan hoc trong nha truong; vai tro
tham gia clia nha toan hoc, GV, phu huynh va HS trong cai cach toan hoc (Davison & Mitchell, 2008).
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Khéng nam ngoai xu hudng cai cach gido duc, tuy nhién, dudi sy dan dit cia Freudenthal, GDTH tai Ha Lan
khong di theo hudng cai cach ctua phong trao Toan hoc Méi ma thay vao d6, mt hudng di méi duge cac nha su
pham va nha GDTH Ha Lan lya chon, didu nay dan dén sy hinh thanh nén i thuyét RME (Den Heuvel-Panhuizen
& Van Zanten, 2020). Cac tiép can méi trong giang day toan hoc RME dugc Freudenthal phéan tich lam 13 trong tic
phim mang tinh dot pha “Mathematics as an Educational Task”. Freudenthal cho ring, “mathematics as a human
activity” (Freudenthal, 1972) va gi6i thiéu mot quan diém quan trong vé “kham pha lai” trong GDTH. Quan diém
nay nhén manh rang HS khong chi hoc todn nhu mot tap hop cac kién thirc va «cong thire ¢6 san, ma can phai tham
gia vao qué trinh “kham ph4 lai” tri thirc toan hoc. Dy 1a mot trong nhitng diém cdt 15i trong Ii thuyét GDTH cua
Freudenthal va phan anh quan ni¢ém ctia 6ng vé viée hoc toan nhu mot hoat dong sang tao va kham pha (Freudenthal,
1972). Mot s6 quan diém co ban ctia ong da dit nhimg vién gach dau tién cho RME.

Li thuyét nay da gop phan giai quyét duoc nhing tranh luan ciia cic nha toan hoc va cac nha GDTH & giai doan
nhimg nam 1960 (Heuvel-Panhuizen, 1996). V4 strc manh ciia RME d3 vuot ra ngoai ranh gioi bbi canh van hoa cua
n6 (Den Heuvel-Panhuizen & Van Zanten, 2020). Tir nhing mo ta trong cudn International Reflections on the
Netherlands Didactics of Mathematics (Van den Heuvel-Panhuizen, 2020) va quan sat ciia Phan va cong sy, RME
da dat chan t6i hon 32 qudc gia, ving lanh thd va RME di gop phan d6i moi GDTH ¢ nhiu qudc gia theo céc cap
d6 khac nhau nhu Trung Quéc, Anh, Singapore, Canada, Bi, Nam Phi (Phan et al., 2022). O mdi quéc gia, RME
duoc didu chinh phit hop véi vin hoa, thyce tidn, chinh sach cling nhu muc tiéu gido duc qudc gia. Dau 4n cia RME
tai My thé hién sau séc trong cac chuong trinh va tai liu GDTH duya trén ngit canh, dugc goi 1a “Mathematics in
Context” (Van den Heuvel-Panhuizen, 2003). Trong khi do, tai Indonesia, sy hgp tac chuyén mon sau giira Indonesia
va Ha Lan da cho ra doi mot phién ban RME déc biét vdi tén goi PMRI (Zulkardi et al., 2020).

2.2. Phwong phdp nghién ciru
2.2.1. Phan tich tric lwong thu muc

Phuong phép nghién ctru tric lwong thu muc dang tré nén phd bién va dugc ap dung rong rii trong nhiéu nghién
ctru ¢ cée linh vire khac nhau (Hallinger & Kovacevi¢, 2019). Phén tich tric lugng thu muyc c6 thé gitp cac nha
nghién ctru gitip kham pha cau tric tri thirc cua mot chu d& cu thé dong thoi c6 thé phén tich, chi ra sy phan bd theo
quéc gia, phan tich nhitng xu hudng ndi bat, cic tac gia co anh huong 16n cling nhu mdi lién hé hoc thudt cua cac
cong trinh nghién ctru (Tong et al., 2023). Scopus, Web of Sciences va Google Scholar 14 nhitng ngudn phd bién
nhét trong cong dong hoc thudt. Tuy nhién, trong truong hop cu thé nay, Scopus phi hop hon vi trong pham vi gido
duc, Scopus co quy md rong hon dang ké so voi Clarivate WOS (Hallinger & Kovadevié, 2019).
2.2.2.Thu thdp va xu li dir liéu

Nghién ciru ndy tim kiém tai liéu theo cac tir khoa vé RME trén co s6 dit liéu Scopus theo tién trinh sau day:

- Bude 1: By dir liéu gdm 353 tai liéu thu duoc dua trén cdu tric truy van: TITLE-ABS-KEY ((“relistic
mathematics education”) OR (“realistic mathematic education”) OR (“realistic math*””) OR (“mathematics
in context”) OR (“math in context”) OR (“maths in context”) OR (“Pendidikan matematika realistik
Indonesia”) OR (“PMRI”)) AND PUBYEAR <2025 AND (LIMIT-TO (SUBJAREA , ”SOCT”)) AND
(LIMIT- TO ( DOCTYPE , ”ar” ) OR LIMIT-TO (DOCTYPE, ”cp”)) AND (LIMIT-TO (LANGUAGE ,
”English”))

- Bude 2: O bude nay chung i loai dir liéu tring lap va kiém tra sy dy dii tom tit va tir khoa ciia cac tai lidu,
néu tai liéu ndo thiéu chung t6i vao céc trang web hodc tim kiém bai toan van dé bd sung. Chang han, mot s6 tai liéu
da b sung tir khoa hodc tom tat nhu Cooper (1998), Davis (2017),... Sau budc nay dif liéu con 352 tai li¢u.

- Buée 3: Chuing t6i di phan tich timg tai lidu don 1é bang cach doc tiéu d& va phan tom tit ciia nd. Cac thanh
vién cung thao luan vé 1i do loai bé mdt tai liéu khoi dit liéu phan tich. Cac tai liéu khong phu hop véi tir khoa tim
kiém hodc st dung phan tich trac lugng thu muc dugce loai khoéi dit liéu nhu Phan va cong su (2022), Inam va cong
s (2019),... O bude nay chiing t6i loai tat ca 21 tai li¢u.

- Burée 4: Tiép theo nhém nghién ctru bd sung thong tin vé phuong phap nghién cru cua timg tai liéu theo cac
nhém: Dinh tinh (Qualitative), Dinh lrgng (Quantitative), Hon hop (Mixed method).

Sau qua trinh nay, bo dir liéu gdm 331 tai liéu dwoc dura vao phan tich: Thdng ké mé ta tong khdi luong xuat ban
theo thoi gian dugc thuc hién trén Microsoft Excel; Phén tich tric lugng thu muc bao gom phan tich su phan bo tai
liéu theo qudc gia, cac tac gia va cong trinh nghién ctru ndi bat theo luot trich din; phan tich tir khod trong tai lidu vé
RME duoc thyc hién bang phan mém mg dung phan tich tric lugng VOSviewer phién ban 1.6.16.

25



ISSN: 2354-0753

Tap chi Gido dyc (2025), 25(19), 24-29

2.3. Phan tich két qud
2.3.1. Téng khoi hrong xudt ban va sw phdn bé theo quéc gia, thoi gian xudt ban ciia cdc cong trinh nghién ciru vé
li thuyét Realistic Mathematics Education

Tur s6 lidu 4n pham nghién ciru vé RME duoc xuét ban theo timg ndm cho thay: Nam 1972 1a nam dau tién mot
bai bao v& RME cta May duoc xuét ban va 1ap chi muc trong co s& dit liéu Scopus (May, 1972). Dua trén dong thoi
gian s6 luong cac 4n pham xuit ban c6 thé thiy sy ting trudng tai liéu RME dugc chi muyc trong dit lidu Scopus co
2 budc nhay vot tai nam 2011 va ndm 2019 tir du6i 5 4n pham Ién trén 10 4n pham va lén dén trén 20 4n pham. Do
d6 c6 thé chia thanh 3 giai doan phat trién nghién ctru v& 1i thuyét RME nhu sau: Giai doan 1 (1972-2010): giai doan
khi dau, diéu nay thé hién ¢ s6 luong céc bai bao va tai liéu hoi thao xuét ban trong 39 nam chi gdm 50 tai liu; Giai
doan 2 (2011-2018): giai doan bt dau phat trién, trong 8 nam véi 101 tai liéu duoc cong b trén dir lidu Scopus, gap
hai 1an s6 lwong 4n phim xuét ban cua 39 nam trong giai doan 1; Giai doan 3 (2019-2024): Giai doan phat trién -
Pay 1a giai doan chimg kién sy ting vot v& mit s6 lwong cac tai llf;u lién quan dén 1i thuyét RME véi 180 tai lidu
trong vong 5 nam.

Vé phén bd dia li clia cac tai liéu lién quan dén RME, voi 331 tai liéu ctia 319 nha nghién ciru gido duc toan hoc
dén tir 47 qudc gia. Tr dit liéu trong bang 1, ¢ thé nhan thiy ba quic gia dan du vé sé luong cac nghién ciru RME
duoc cong bb trén dit liéu Scopus 14 Indonesia, Ha Lan va My. Cu thé nhu sau: Indonesia 14 nudc c6 s bai bao trén
cac tap chi va bao cao hoi thao nhidu nhat cting véi s6 luot trich dan 16n nhét vé linh vuc nay vai 160 tai liéu (chiém
48,34% tong s6 tai liéu) twong tmg v6i 1387 luot trich dan; thir 2 1a My vai 52 tai liéu tng vai 1172 luot trich dan
va thtr 3 12 Ha Lan v6i 35 tai liéu tmg véi 1074 luot trich dan. Cac nuéce Thd Nhi Ky, Anh, Uc, Viét Nam va Nam
Phi c6 tir 9 dén 16 tai lidu duoc cong bd.

Bang 1. 10 nwéc ¢6 cong bo nhiéu nhat vé Ii thuyét RME

TT Quéc gia So lut(_)r';;lghcong Lu(;);é::‘lch TT Qubc gia So lu:;)'il:lghcong Lmil‘tétnnch
1 Indonesia 160 1387 6 Uc 11 156
2 My 52 1172 7 Viét Nam 9 41
3 HaLan 35 1074 8 Nam Phi 9 39
4 Thd Nhi Ky 16 177 9 Hy Lap 7 125
5 Anh 1 1 155 10 Thai Lan 5 71

2.3.2. Tac gia va cac cong trinh noi bét trong nghién ciru li thuyét Realistic Mathematics Education

Trong s6 c4c tic gia ndi bat nhat duoc théng ké & bang 2, ¢ 3 tac gia tiéu biéu nhat voi hon 200 lugt trich dan
trong hé thong dit liéu phan tich 1a Van Den Heuvel-Panhuizen, Gravemeijer, Doorman. Ca 3 tic gia noi trén déu
dén tir vién nghién ctru Freudenthal, Ha Lan - mot trung tm ndi tiéng chuyén nghién ctru va phat trién cac phuong
phép giao duc toan hoc, dic biét day chinh 14 “cai ndi” ciia nhitng nghién ciru khdi nguén vé li thuyét RME. 3 tac
gia nay di c6 nhimng nghién ctru vé 1i thuyét RME duoc chi muc trich dan trong dit liéu Scopus tir kha sém va thudc
vao giai doan khoi dau phat trién Ii thuyét RME vao nhitng ndm 1994, 1999 va 1996.

Bang 2. Top 5 tdc gid co s6 ot trich dan cong trinh nhiéu nhdt vé RME theo co sé dit liéu Scopus (1972-2024)

hTa l:l‘; Téc gid Québc tich }Slcl‘:&‘g LC hTa':; Thcgida | Qudctich Pslcl‘:l‘;‘g LC
Van Den Heuvel \ 4 Reusser Thuy St 15 126

" | _Panhuizen Ha Lan 2 21 4 Stebler Thu;yy Si 6 126

2 Gravemeijer Ha Lan 21 245 5 Laurens Indonesia 2 119

2 Doorman Ha Lan 18 245 5 Batlolona | Indonesia 1 119

3 Artigue Phap 12 181 5 Batlolona | Indonesia 9 119

3 Blomhgj Pan Mach 10 181 5 Leasa Indonesia 9 119

(Ghi chii: LC: 6 lwot trich dan tinh riéng trong bo dit liéu phdn tich)

Nghién ctru duoc trich din nhiéu nhat 13 bai bao “The didactical use of models in Realistic Mathematics
Education: An example from a longitudinal trajectory on percentage” dugc déng trén tap chi Educational Studies in
Mathematics vao ndm 2003 (Den Heuvel-Panhuizen, 2003). Nghién ctru ndy mo ta cach thuc su dung mé hinh tu
phat trién cta Ii thuyét RME gitip HS c6 thé kham pha va tii phat minh khai niém ti 1é phan trim thong qua tinh
hubng gin véi bdi canh.

2.3.3. Cdc chii dé quan trong trong nghién ciru Realistic Mathematics Education

Dé thuc hién phan tich cac chu de nghién clru dya trén céc tir khoa cia dir liéu, trudc tién ching toi tién hanh

déng nhat mot s6 tir khod nhur sau: cac tir Realistic Mathematics Education, realistic mathematic education, realistic
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mathematics, Realistic Mathematics Education (rme), pmri, irme va pendidikan matematika realistik indonesia dugc
dong nhat thanh tir khoa RME hay céc tir khoa curricula va curriculum, fraction va fractions, learning trajectory,
learning trajectories va learning sequences, ... cling duoc tién hanh dong nhat. Sau d6 ching t6i tién hanh chay phan
tich tir khoa trén phan mém VOSViewer phién ban 1.6.16.

sy
LA g S, |
wion |- ramemaAoomEae S— >
mathemaiés egaion = -l
B via s R : — Z::rea"mqf?; T
] Hesigniesearch - s %
b probiSREIInG | ¢ . o ¢ *
e ) sl - o
Ry s -GN
Hinh 1. Ban do phan bo tir khod Hinh 2. Phuong phdp nghién ctru
trong cdc nghién ciru RME giai doan 1972-2024 trong cdac nghién citu RME

Cac chi1 d& nghién ctru vé 1i thuyét RME vai tong s6 917 tir khod trong d6 tir khoa chinh RME xuét hién 186 lan,
tir khoa “nghién ctru thiét ké”: 45 1an, “giao duc toan hoc™: 32 lan, “GQVD: 23 lan, “HS”: 17 lan, “tién trinh hoc
tap”: 15 14n, “m6 hinh toan hoc”: 13 1an, “kham pha lai”: 12 1an, “bdi canh”: 10 1an, “toan hoc hod”: 9 1an va “tri
thirc toan hoc”, “tu duy sang tao”, “tu duy phan bi¢n”: 8 ln,... Thyc hién phan tich voi s6 1an xuét hién t5i thiéu 1a
4 ¢6 42 tr khoa dugc chia thanh 7 cum (hinh 1) trong do ndi bat 1a cum mau xanh 14 gém cac tir khoa “GQVD”,

CEINT3 ELINT3

“phurong phap day hoc”, “phuong trinh vi phan”, “giéi tich”, “do luong”, “trung hoc phd thong”, ,.. két ndi véi cum
mau d6 gom “mo hinh toan hoc”, “phan s6”, “kién thirc tai chinh”, “tinh toan”,...; cum mau tim gom: RME, “nghién
ctru thiét ké”, “méi truong day hoc”, “Ii thuyét huéng dan trén mién cu thé”, “nghién ctru bai hoc”,....; cum mau xanh
nudce bién gém tr khoa “kham pha lai”, “toan hoc hoa”, “day hoc”, “tu duy sang tao”,...

Hinh 2 mé ta cac nghién ctru v& RME theo phuong phap nghién ctru, trong 331 tai liéu ¢6 68 tai liéu sir dung
phuong phap nghién ctru hdn hop, 214 tai lidu s dung phuong phap nghién ctru dinh tinh va 49 tai lidu st dung
phuong phap nghién ctru dinh lugng.

2.4. Ban ludn

C6 thé théy, cac nghién ctru vé RME d3 thu hit duoc su quan tam cuda cac nha khoa hoc, tao nén budc tién dot
phé vé sb luong 4n pham ciing nhu sy phd rong vé mat dia li & nhiéu quic gia. Ngoai nhitng nghién ctru gde va cac
nghién ciru phat trién 1i thuyét RME ciia cac nha gido duc toan hoc tai vién Freudenthal, Ha Lan - noi khoi ngudn
cta RME thi nhitng nghién ctru ndi bat vé Ii thuyét nay gop phan rit 16n ciia nhitng nha nghién ctru ctia Indonesia va
cta My, hai dat nude vai cac phién ban RME dic biét - PMRI va Maths in Context. Bén canh do, 3 tac gia dimg dau
danh sach tac gia dugc trich dan nhiéu nhat 1a nhitng nha nghién ctru gido duc toan hoc ngudi Ha Lan dén tir Vién
Freudenthal, Pai hoc Ultrect véi 2 nghién clru co ban vé RME ¢ luot trich dan tham khao 16n nhét.

Trong céc chii dé nghién ciru vé RME 3 chui dé ndi bat 1a: RME va GQVD toan hoc; RME va Nghién ctru thiét
ké; Céc nguyén tic cia RME. Trudc tién 13 RME va GQVD toan hoc: ¢6 thé thiy RME dic biét chii trong dén viée
phat trién kha ning GQVD théng qua cac mé hinh toan hoc. Cac tir khoa nhu “GQVD” két ndi v6i “phuong trinh vi
phan”, “giai tich”, “do luong”,... hay “md hinh ton hoc” thé hién rd méi lién két gitta RME va viéc HS gidi quyét
cac tinh hubng gin v6i nhitng bbi canh c¢6 y nghia v6i ngudi hoc, phit hop véi kinh nghiém trai nghiém cua nguoi
hoc. RME va Nghién ctru thiét ké: “nghién ctru thiét k€” va “nghién ctru bai hoc” 1a cac phuong phap nghién ctru
giang day, nhan manh viéc cai tién va didu chinh phuong phap day hoc dé nang cao hiéu qué giang day. “Li thuyét
huéng dan trén mién cy thé” lién quan dén viée ap dung cac Ii thuyét giang day phit hop véi ngit canh trén timg noi
dung kién thirc toan hoc cu thé. Cac nguyén tac cia RME: Tir khoa “gido duc toan hoc”, “kham pha lai”, “toan hoc
ho4” phan anh cac nghién ctru vé viée sir dung cic nguyén tic RME phat trién gido duc toan hoc. Tir khéa “kham
pha lai” chi viéc HS duoc kham pha lai tri thirc todn hoc dudi sy huéng dan cia GV thong qua céc tinh hudng gin
v6i bdi canh va “toan hoc hoa” nhan manh qua trinh toan hoc hoa doc va toan hoc hoa ngang. Pay la hai loai toan
hoc hoa dugc phan chia bai (Treffers, 1987).
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Phan tich tir khia canh phuong phap nghién ctru c6 thé thiy: nghién ctru dinh tinh két ndi véi tir khoa nhu “tién
trinh hoc tip”, “chuong trinh toan hoc” va “bdi canh”. Cac nghién ctru ndy thuong tap trung vao hanh vi va nhan
thitc ciia HS trong qua trinh hoc toan (Afriansyah & Arwadi, 2021; Muttaqin & Putri, 2017). Cac nghién ctru dinh
lugng két ndi véi céc tir khoa nhu “thanh tich”, ICT (Information Communication Technology) va “cong dong toan
hoc” cho thy céc nghién ctru ny tap trung vao viée do ludng thanh tich hoc tap va img dung cong nghé trong giang
day toan hoc (Zaranis & Synodi, 2017; Syutaridho et al., 2023). Cac nghién ctru két hop thuong 14 cac nghién ctru
trong viéc danh gid va cai tién phuong phap giang day RME (Dang et al., 2023; Thalhah et al., 2021).

3. Két luan

Trong bai bao nay, phan tich tréc luong thu myc dé dugce sir dung nhu mot cong cu dinh luong dé phan tich s6
lugng, phan b dia li, cac tac gia ndi bat va xu hudng nghién ciu trong cac an pham xuat ban lién quan i thuyét
RME dugc truy xuét tir dit liéu Scopus. Két qua cho thay su phat trlen manh mé€ cta nghién ctru RME trong nhiing
nam gin day ¢ cac khia canh thiét ké nghién ctru, van dung nguyén tic RME nang cao ning lyc cho ngudi hoc. Tuy
nhién cac tai liéu dwoc phan tich la cac an pham Vlét bang tiéng Anh, do d6 c6 thé md rong pham vi ngdn ngit trong
cac nghién ctru tiép theo ciing nhur xem x¢t khia canh phan tich cac nghién ciru RME theo cap hoc. Bén canh do, su
phat trién manh m& cua RME & céc qudc gia trén thé gidi cho thy tinh thoi sy cua li thuyét RME. Chuong trinh gido
duc pho thong 2018 c6 nhiéu d6i méi, thuan loi cho cac nghién ciru trién khai va van dung Ii thuyét RME trong day
hoc mén Toén gop phan nang cao ning lyc ngudi hoc.
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