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ABSTRACT 
In contemporary higher education, the need to innovate teaching methods 
towards developing learners' competence is increasingly emphasized. As for 
students majoring in Economics, the formation and training of mathematical 
problem-solving competence is the basis for applying knowledge to 
professional practice. The study proposes a number of measures to develop 
mathematical problem-solving competence for Economics majors in teaching 
the content of “Limits of functions” (Advanced Mathematics course). To 
improve teaching effectiveness through the proposed measures, lecturers 
need to focus on designing learning activities to enhance students' experiences 
and exploration, helping them proactively discover and solve problems; in 
addition, it is necessary to integrate practical situations related to the 
economic field into lectures, in order to connect mathematical knowledge 
with professional contexts. 

 
1. Mở đầu 

Trong bối cảnh đổi mới giáo dục đại học ở Việt Nam, đặc biệt là yêu cầu phát triển năng lực cho người học theo 
định hướng chuẩn đầu ra, dạy các học phần Toán không chỉ dừng lại ở việc truyền đạt kiến thức mà còn cần hướng 
tới phát triển các năng lực cốt lõi, trong đó có năng lực giải quyết vấn đề toán học (GQVĐTH) cho sinh viên (SV). 
Đây là năng lực then chốt, giúp SV không chỉ áp dụng kiến thức toán học vào giải bài tập mà còn biết vận dụng để 
phân tích, mô hình hóa và giải quyết những vấn đề nảy sinh trong thực tiễn nghề nghiệp.  

Dạy học phát triển năng lực hiện nay là phù hợp với yêu cầu đổi mới căn bản và toàn diện GD-ĐT, tạo cơ hội 
cho người học có thói quen tìm tòi, phát hiện và giải quyết vấn đề mang tính khoa học và sáng tạo, biết vận dụng 
kiến thức đã học để giải quyết những vấn đề trong học tập và thực tiễn (Vũ Quang Huy, 2023; Nguyễn Chiến Thắng 
và Thái Thị Vân Anh, 2023; Nguyễn Thanh Thủy, 2019; Thái Thị Nga, 2017). Trong chương trình Toán cao cấp, 
nội dung “Giới hạn của hàm số” là một trong những kiến thức nền tảng, có vai trò quan trọng trong việc hình thành 
các khái niệm cốt lõi của Giải tích và là cơ sở để hiểu sâu các vấn đề như đạo hàm, tích phân hay tối ưu hóa trong 
kinh tế học. Tuy nhiên, thực tiễn dạy học cho thấy, nhiều SV còn gặp khó khăn trong việc kết nối các khái niệm toán 
học trừu tượng với các tình huống kinh tế cụ thể. Điều này dẫn đến việc học tập chủ yếu mang tính ghi nhớ công 
thức, thiếu khả năng vận dụng kiến thức để giải các bài toán có ý nghĩa thực tiễn. Trong bài báo này, chúng tôi sử 
dụng phương pháp nghiên cứu lí luận  để phân tích, tổng hợp, khái quát hóa các nghiên cứu trong và ngoài nước, xây 
dựng một số cơ sở lí luận về năng lực GQVĐTH, các biểu hiện của năng lực GQVĐTH của SV ngành Kinh tế trong 
dạy học nội dung “Giới hạn của hàm số” (học phần Toán cao cấp); từ đó đề xuất một số biện pháp cụ thể trong dạy 
học nội dung này nhằm phát triển năng lực GQVĐTH cho SV ngành Kinh tế.  
2. Kết quả nghiên cứu 
2.1. Khái niệm và các biểu hiện của năng lực giải quyết vấn đề toán học   
2.1.1. Khái niệm và các biểu hiện của năng lực giải quyết vấn đề toán học  

Theo Kilpatrick và cộng sự (2001), năng lực GQVĐTH là sự kết hợp của hiểu biết khái niệm, thành thạo quy 
trình, thể hiện chiến lược, lập luận một cách linh hoạt và có thái độ toán học tích cực. Niss và Blum (1989) nhấn 
mạnh vai trò của mô hình hóa toán học trong việc phát triển năng lực GQVĐTH cho người học, vì người học phải 
chuyển đổi giữa tình huống thực tiễn và bài toán toán học. Nguyễn Bá Kim (2020) cho rằng, năng lực GQVĐTH 
của người học được thể hiện ở khả năng phát hiện vấn đề, huy động kiến thức toán học để giải quyết và đánh giá kết 
quả trong học tập cũng như thực tiễn nghề nghiệp. Như vậy, có thể hiểu năng lực GQVĐTH là khả năng huy động 



VJE Tạp chí Giáo dục (2026), 26(1), 36-41 ISSN: 2354-0753 

 

37 
 

tổng hợp kiến thức, kĩ năng, tư duy và phẩm chất toán học để nhận diện, phân tích và tìm ra cách giải cho các tình 
huống có vấn đề trong học tập và thực tiễn, đồng thời đánh giá và khái quát hóa kết quả đạt được.  

Trong dạy học Toán, năng lực GQVĐTH gồm các biểu hiện sau: (1) Nhận biết và phát hiện vấn đề cần giải quyết 
bằng toán học; (2) Lựa chọn và đề xuất cách thức, giải pháp giải quyết vấn đề; (3) Sử dụng kiến thức, kĩ năng toán học 
tương thích để giải quyết vấn đề; (4) Đánh giá và khái quát hóa được giải pháp cho các vấn đề tương tự (Niss, 2003).   
2.1.2. Các biểu hiện của năng lực giải quyết vấn đề toán học của sinh viên ngành Kinh tế trong dạy học nội dung 
“Giới hạn của hàm số” (học phần Toán cao cấp) 

Yêu cầu cần đạt khi dạy học chủ đề “Giới hạn hàm số” cho SV ngành Kinh tế: - Về kiến thức: (1) Hiểu định 
nghĩa giới hạn của hàm số (giới hạn hữu hạn, vô hạn và giới hạn một bên); (2) Hiểu và vận dụng được các định lí cơ 
bản về giới hạn; (3) Nắm được mối liên hệ giữa giới hạn và các khái niệm như đạo hàm, hàm số liên tục; - Về kĩ 
năng: (1) Thành thạo các phương pháp tính giới hạn (biến đổi đại số, sử dụng định nghĩa, quy tắc L’Hôpital, khai 
triển thành chuỗi); (2) Vận dụng giới hạn để giải thích, phân tích các hiện tượng và mô hình kinh tế (ví dụ: chi phí 
biên, doanh thu cận biên, quy luật lợi nhuận giảm dần); (3) Nhận biết và mô hình hóa được các tình huống kinh tế 
gắn với giới hạn hàm số; (4) Lựa chọn và triển khai phương pháp giải phù hợp, đồng thời kiểm chứng tính hợp lí của 
kết quả trong bối cảnh thực tiễn; - Về thái độ và phẩm chất: (1) Tạo niềm tin cho SV thấy được tính ứng dụng của 
toán học trong ngành Kinh tế; (2) Rèn luyện tính kiên trì, cẩn trọng và tư duy phản biện khi giải quyết các tình huống 
phức tạp. 

Từ khái niệm và các biểu hiện của năng lực GQVĐTH của SV, chúng tôi đưa ra các biểu hiện cơ bản của năng lực 
GQVĐTH của SV ngành Kinh tế khi học nội dung “Giới hạn của hàm số”, thuộc học phần Toán cao cấp như sau: 

(1) Nhận biết và phát hiện vấn đề cần giải quyết bằng toán học: Thể hiện khả năng nhận diện, phân tích và mô 
hình hóa tình huống gắn với nội dung toán học và bối cảnh Kinh tế. SV có khả năng nhận ra các tình huống thực tiễn 
hoặc bài toán mô tả sự biến thiên của các đại lượng kinh tế (như chi phí, doanh thu, năng suất,…) cần được phân tích 
bằng công cụ giới hạn của hàm số. Việc phát hiện được bản chất toán học ẩn sau các hiện tượng này thể hiện năng 
lực nhận biết và định hướng vấn đề.  

(2) Lựa chọn và đề xuất cách thức, giải pháp giải quyết vấn đề: SV biết vận dụng các định nghĩa, định lí và quy 
tắc tính giới hạn một cách chính xác. Việc lựa chọn được công cụ giải quyết vấn đề toán học phù hợp, phản ánh khả 
năng liên hệ giữa kiến thức Toán cao cấp với các yêu cầu trong lĩnh vực Kinh tế. 

(3) Sử dụng kiến thức, kĩ năng toán học tương thích để giải quyết vấn đề: SV biết vận dụng linh hoạt các khái 
niệm, định lí,… và kĩ năng tính giới hạn để giải quyết vấn đề. Quá trình vận dụng này thể hiện khả năng chuyển hóa 
kiến thức toán học trừu tượng thành công cụ nhận thức thực tiễn, giúp SV lí giải các mô hình kinh tế một cách logic, 
có căn cứ và thuyết phục.  

(4) Đánh giá và khái quát hóa được giải pháp cho các vấn đề tương tự: Thể hiện tư duy phản biện trong quá trình 
giải quyết vấn đề, SV không chỉ dừng lại ở việc tính ra kết quả, mà còn phải đối chiếu với bối cảnh kinh tế để đánh 
giá tính hợp lí. Sau khi giải quyết được vấn đề, SV có thể đánh giá tính đúng đắn và ý nghĩa thực tiễn của kết quả; 
đồng thời, các em biết khái quát hóa vấn đề để vận dụng cho các bài toán tương tự. 

 Như vậy, khi gắn với nội dung “Giới hạn của hàm số” trong học phần Toán cao cấp, năng lực GQVĐTH của 
SV ngành Kinh tế không chỉ thể hiện ở việc thành thạo các phép tính giới hạn, mà còn ở khả năng phát hiện vấn đề 
trong tình huống kinh tế, lựa chọn công cụ toán học thích hợp, kiểm chứng và phản biện kết quả, cũng như duy trì 
thái độ tích cực trong suốt quá trình học tập. 
2.2. Đề xuất một số biện pháp phát triển năng lực giải quyết vấn đề toán học cho sinh viên ngành Kinh tế trong 
dạy học nội dung “Giới hạn của hàm số” (học phần Toán cao cấp)  
2.2.1. Sử dụng công cụ trực quan để hỗ trợ trong dạy học khái niệm “Giới hạn của hàm số” (học phần Toán cao 
cấp) 

* Mục đích của biện pháp: Giúp SV hình thành khái niệm “Giới hạn của hàm số” một cách trực quan, sinh động, 
dễ tiếp cận hơn; khắc phục tình trạng học thuộc công thức, định nghĩa một cách hình thức; khuyến khích SV quan 
sát, phân tích, mô hình hóa từ hình ảnh/đồ thị sang biểu thức toán học.  

* Cách thức thực hiện biện pháp:  
Bước 1: Đưa ra bài toán/vấn đề cần giải quyết. Giảng viên (GgV) lựa chọn hoặc thiết kế các bài toán/tình huống 

có thể minh họa trực quan cho khái niệm “Giới hạn của hàm số”, ưu tiên lựa chọn các hàm số có đồ thị dễ quan sát 
xu hướng tiến tới một giá trị cụ thể khi biến số thay đổi. Các bài toán/vấn đề được lựa chọn cần gắn với các hiện 
tượng thực tiễn trong kinh tế để SV thấy được ý nghĩa của khái niệm “Giới hạn của hàm số”.  
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Bước 2: Sử dụng công cụ trực quan để giải quyết vấn đề. GgV có thể sử dụng các công cụ số như GeoGebra, 
Matlab hoặc Excel để biểu diễn đồ thị của hàm số trong vùng lân cận điểm cần xét giới hạn. Hình ảnh trực quan giúp 
SV nhận thấy sự thay đổi của giá trị hàm số khi biến tiến gần đến điểm giới hạn, từ đó hình thành trực giác ban đầu 
về khái niệm giới hạn của hàm số. 

Bước 3: Giải quyết vấn đề. SV quan sát xu hướng của giá trị hàm số trên đồ thị, mô tả sự tiến gần của hàm số 
đến một giá trị nào đó khi 𝑥 tăng lên hoặc tiến về một điểm cụ thể để đưa ra dự đoán về giới hạn của hàm số. Tiếp 
đó, SV sử dụng các kiến thức toán học để kiểm chứng dự đoán và giải quyết vấn đề.  

Bước 4: Hình thành khái niệm “Giới hạn của hàm số”. Sau quá trình giải quyết vấn đề, ở bước 3, GgV đưa ra 
khái niệm giới hạn của hàm số, giúp SV hiểu được mối liên hệ giữa cảm nhận trực quan và lí luận toán học, đồng 
thời phát triển kĩ năng lập luận và chứng minh toán học. 

Bước 5: Tổng kết/đánh giá. GgV tổng kết vấn đề và lưu ý cho SV về vai trò của các công cụ trực quan trong dạy 
học, giúp SV phát triển tư duy không gian và hiểu sâu kiến thức.  

Điều kiện thực hiện: Lớp học có máy chiếu, GgV có kĩ năng sử dụng các công cụ trực quan; bài toán lựa chọn 
cần phù hợp, có giới hạn rõ ràng. 

Ví dụ minh họa:  
Bước 1: Đưa ra bài toán/vấn đề cần giải quyết. GgV có thể giới thiệu bài toán trong bối cảnh doanh nghiệp như 

sau: 

Bài toán 1: Xét hàm số doanh thu biên (Marginal Revenue): 𝑅(𝑥) =
ଵ଴଴௫

௫ାଵ
, 𝑥 > 0, trong đó 𝑥 là số lượng sản 

phẩm bán ra. Yêu cầu: (1) Tính lim
௫→ஶ

𝑅(𝑥); (2) Nêu ý nghĩa kinh tế. 

 GgV nêu vấn đề: Khi sản lượng tăng mãi, doanh thu biên sẽ thay đổi như thế nào?. Đây là tình huống có thể 
minh họa trực quan qua đồ thị hàm R(x), giúp SV dễ nhận thấy xu hướng tiến tới giới hạn. 

Bước 2: Sử dụng công cụ trực quan để giải quyết vấn đề. GgV có thể sử dụng phần mềm GeoGebra để vẽ đồ thị 
hàm 𝑅(𝑥) trong khoảng   ;0x . SV quan sát và dễ dàng nhận thấy, khi 𝑥 tăng, đồ thị dần tiến gần đến một 

đường ngang có tung độ bằng 100, thể hiện xu hướng tiến tới giá trị ổn định. 
Bước 3: Giải quyết vấn đề. Từ hình ảnh đồ thị, SV thảo luận và dự đoán rằng khi 𝑥 → ∞, giá trị của 𝑅(𝑥) sẽ tiến 

đến 100. GgV khuyến khích SV nêu nhận xét bằng ngôn ngữ toán học: Giới hạn của hàm 𝑅(𝑥) khi 𝑥 tiến ra vô cực 

có thể bằng 100. SV kiểm chứng dự đoán bằng cách chia cả tử và mẫu của hàm số R(x) cho 𝑥 và xét: lim
௫→ஶ

ଵ଴଴௫

௫ାଵ
=

lim
௫→ஶ

ଵ଴଴

ଵା
భ

౮

= 100. Kết quả này trùng khớp với quan sát trực quan.  

Bước 4: Hình thành khái niệm “Giới hạn của hàm số”. GgV giới thiệu khái niệm giới hạn của hàm số tại vô cực 
cho SV: (1) Giới hạn hữu hạn khi x   : Cho hàm số y = f(x) xác định trên khoảng (a; +∞). Ta nói hàm số f(x) 
có giới hạn là số L khi x → +∞ nếu với mọi 0  , tồn tại M > 0 sao cho: ( )f x L    khi x > M, kí hiệu: 

lim
x

L


 ; (2) Giới hạn hữu hạn khi x   : Cho hàm số y = f(x) xác định trên khoảng (-∞; b). Ta nói hàm số f(x) 

có giới hạn là số L khi x → -∞ nếu với mọi 
0  , tồn tại M < 0 sao cho: 

( )f x L    khi x > M, kí hiệu: 

l im .
x

L


  Thông qua khái niệm giới hạn 

của hàm số tại vô cực, giúp SV hiểu được ý 
nghĩa của giới hạn hữu hạn của hàm số khi 
x   , tức là khi x càng lớn thì giá trị của 
hàm số f(x) càng gần với L; tương tự khi x 
→ -∞, nghĩa là x càng nhỏ thì giá trị của hàm 
số  f(x) cũng càng gần đến L.  

Bước 5: Tổng kết/đánh giá. GgV tổng kết 
và giải thích ý nghĩa kinh tế: Khi sản lượng 
tăng rất lớn, doanh thu biên tiến tới 100, 
nghĩa là với một sản phẩm bán thêm chỉ 

Hình 1. Doanh thu biên theo sản lượng (Nguồn: Tác giả) 
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mang lại doanh thu xấp xỉ là 100 (đơn vị tiền tệ). Nói cách khác, mức tăng doanh thu do bán thêm một sản phẩm mới 
dần ổn định là 100 (đơn vị tiền tệ). Đây là mức doanh thu biên giới hạn, cho thấy hiệu quả doanh thu tăng thêm 
không còn biến động nhiều khi quy mô bán hàng lớn.  

Để giải bài toán 1, biểu hiện của năng lực GQVĐTH của SV được thể hiện ở việc nhận diện và phát hiện vấn đề 
cần giải quyết, quan sát đồ thị để đưa ra dự đoán về giới hạn của hàm số lim

௫→ஶ
𝑅(𝑥) và kiểm chứng dự đoán thông 

qua các công cụ toán học, từ đó các em giải quyết được vấn đề và hình thành khái niệm “Giới hạn hàm số”. Đây là 
các biểu hiện 1, 2, 3 của năng lực GQVĐTH của SV. 
2.2.2. Tăng cường các tình huống thực tiễn liên quan đến ngành Kinh tế trong dạy học nội dung “Giới hạn của hàm 
số” (học phần Toán cao cấp)  

* Mục đích của biện pháp: Giúp SV nhận thấy mối liên hệ giữa kiến thức giới hạn của hàm số và các vấn đề thực 
tiễn có liên quan đến kinh tế, từ đó nâng cao động cơ học tập và biết vận dụng kiến thức vào giải quyết vấn đề. Biện 
pháp này có nhiều cơ hội giúp HS phát triển biểu hiện 1, 2, 3 của năng lực GQVĐTH. 

* Cách thức thực hiện biện pháp, gồm 4 bước:  
Bước 1: Đưa ra tình huống thực tiễn trong ngành Kinh tế (liên quan đến chi phí, doanh thu, lợi nhuận,…). Việc 

mở đầu bằng một tình huống thực tiễn giúp SV thấy rõ mối liên hệ giữa kiến thức toán học và các vấn đề trong ngành 
Kinh tế. Cách tiếp cận này làm giảm tính trừu tượng của toán học và giúp người học định hình bối cảnh thực tiễn 
ngay từ đầu. 

Bước 2: Xác định vấn đề cần giải quyết. GgV hướng dẫn SV phân tích tình huống, xác định biến số độc lập - phụ 
thuộc, nhận diện vấn đề cần giải quyết. GgV cần hướng dẫn cho SV phân tích các yếu tố liên quan để xác định rõ 
biến số trong bài toán, nhận biết biến độc lập (thường là thời gian, sản lượng, giá cả…), biến phụ thuộc (chi phí, 
doanh thu, lợi nhuận,…). Qua đó, SV dần nhận diện được vấn đề cốt lõi cần giải quyết. 

Bước 3: Giải quyết tình huống thực tiễn. Việc để SV tự khám phá và giải quyết tình huống giúp các em xây dựng 
kiến thức một cách chủ động. Khi SV tự rút ra được quy luật thay đổi của hàm số, khái niệm giới hạn trở nên gần 
gũi, dễ hiểu và gắn liền với bối cảnh kinh tế trong thực tiễn.  

Bước 4: Liên hệ kết quả toán học với ý nghĩa trong Kinh tế. GgV yêu cầu SV giải thích kết quả toán học dưới 
góc nhìn kinh tế, giúp các em rèn luyện tư duy liên môn và khả năng diễn đạt. Đây cũng là bước quan trọng để 
chuyển hóa kiến thức toán học sang công cụ phân tích và ra quyết định trong thực tiễn ngành Kinh tế. 

Điều kiện thực hiện: GgV cần chuẩn bị tình huống thực tiễn gắn với SV ngành Kinh tế, có dữ liệu rõ ràng; SV 
được khuyến khích thảo luận nhóm để phân tích tình huống, giải quyết vấn đề. 

Ví dụ minh họa:  
Bước 1: Đưa ra tình huống thực tiễn trong ngành Kinh tế. GgV đưa ra tình huống thực tiễn sau:  

Tình huống: Một doanh nghiệp bán sản phẩm có doanh thu cho bởi hàm 𝑅(𝑥) =
ହ଴଴௫

௫ାଵ଴
 (triệu đồng), trong đó 𝑥 

là số sản phẩm bán ra (nghìn chiếc). Em hãy: (1) Tính lim
௫→ஶ

𝑅(𝑥); (2) Giải thích ý nghĩa kinh tế của kết quả. 

Tình huống này giúp SV hình dung được mối quan hệ giữa sản lượng và doanh thu, đây là vấn đề thường gặp 
trong thực tiễn ngành Kinh tế. Với câu hỏi: Nếu sản lượng tiếp tục tăng không ngừng thì doanh thu của doanh nghiệp 
sẽ thay đổi như thế nào?, GgV hướng SV tới việc nhận ra đây là một vấn đề có thể giải quyết bằng công cụ toán học, 
cụ thể là khái niệm giới hạn của hàm số. 

Bước 2: Xác định vấn đề cần giải quyết. GgV hướng dẫn SV phân tích tình huống, xác định biến số độc lập - phụ 
thuộc, nhận diện câu hỏi cần giải quyết. GgV cần giúp SV xác định 𝑥 là sản lượng, 𝑅(𝑥) là doanh thu. Vấn đề đặt ra 
là: Khi 𝑥 rất lớn thì doanh thu sẽ thế nào? SV cần xác định được khi 𝑥 tăng lên rất lớn, tức là doanh nghiệp bán được 
rất nhiều sản phẩm, việc xem xét giới hạn của hàm 𝑅(𝑥) khi 𝑥 → ∞ sẽ cho biết doanh thu tiến tới một giá trị cố định 
nào đó.  

Bước 3: Giải quyết tình huống thực tiễn. SV dễ dàng tính được: 

x
x

x
xR

10
1

500

10

500
)(





 , suy ra 

500
01

500
)(lim 





xR

x
. Từ đó, SV thấy được doanh thu sẽ dần đến 500 khi 𝑥 tăng dần. GgV giúp SV củng cố kiến 

thức về khái niệm giới hạn của hàm số và tính được lim
௫→ஶ

ହ଴଴௫

௫ାଵ଴
= 500.  
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Bước 4: Liên hệ kết quả toán học với ý nghĩa trong Kinh tế. Doanh thu tối đa mà doanh nghiệp có thể đạt được là 
500 triệu đồng, dù sản lượng tăng mãi. Điều này giúp SV hiểu rằng trong thực tế kinh doanh, doanh thu không thể tăng 
vô hạn do ảnh hưởng của các yếu tố giới hạn như chi phí sản xuất, thị trường tiêu thụ hay hiệu suất hoạt động, từ đó 
hình thành tư duy phân tích, phản biện và khả năng liên hệ giữa mô hình toán học với hiện tượng kinh tế cụ thể. 

Với biện pháp 2, quá trình giải quyết tình huống thực tiễn thông qua các bước như xác định vấn đề cần giải quyết, 
giải quyết tình huống thực tiễn, liên hệ kết quả toán học với ý nghĩa trong Kinh tế đã giúp SV nhận diện được vấn đề 
cần giải quyết là tính lim

௫→ஶ
𝑅(𝑥) và sử dụng công cụ toán học để tính giới hạn này, đồng thời giải thích được ý nghĩa 

kinh tế của kết quả tìm được. Do vậy, SV có nhiều cơ hội phát triển các biểu hiện 1, 2, 3 của năng lực GQVĐTH. 
2.2.3. Lồng ghép các bài toán có nhiều chiến lược để giải quyết vấn đề 

* Mục đích của biện pháp: Tạo cơ hội cho SV phát huy tính sáng tạo, chủ động, linh hoạt trong học tập, rèn luyện 
khả năng phân tích, lựa chọn và so sánh nhiều cách giải khác nhau, từ đó nâng cao năng lực GQVĐTH. Cả 4 biểu 
hiện của năng lực GQVĐTH có nhiều cơ hội để phát triển cho SV trong biện pháp này. 

* Cách thức thực hiện biện pháp: Biện pháp này được thực hiện theo các bước sau:  
Bước 1: Đưa ra bài toán. GgV đưa ra bài toán cho SV giải quyết trong dạy học nội dung “Giới hạn của hàm số” 

(học phần Toán cao cấp). 
Bước 2: Xác định yêu cầu của bài toán và lựa chọn các chiến lược giải bài toán. GgV hướng dẫn SV xác định 

yêu cầu của bài toán, khuyến khích SV thảo luận, đề xuất nhiều hướng tiếp cận khác nhau để giải quyết vấn đề. 
Bước 3: Trình bày lời giải bài toán. SV trình bày các chiến lược giải bài toán. GgV cần hướng dẫn cho SV phân 

tích sự hợp lí, ưu điểm và hạn chế của từng chiến lược giải. 
Bước 4: Tổng kết, đánh giá. GgV tổng kết, đánh giá từng chiến lược giải, giúp SV thấy được ý nghĩa phong phú 

của toán học. GgV có thể liên hệ với bối cảnh trong Kinh tế, giúp SV phân tích và lí giải ý nghĩa thực tiễn của kết 
quả trong từng cách giải, qua đó gắn kết mô hình toán học với các hiện tượng kinh tế cụ thể. 

Điều kiện thực hiện: Bài toán cần được xây dựng theo hướng có nhiều cách giải; lớp học có thể được tổ chức 
theo hướng tương tác nhóm để SV dễ dàng trao đổi, thảo luận trong quá trình giải quyết vấn đề. 

Ví dụ minh họa:  
Bước 1: Đưa ra bài toán. GgV đưa ra bài toán sau đây:  

Bài toán 2: Xét hàm số chi phí bình quân khi sản xuất: 𝐶(𝑥) =
௫మାହ௫ାଵ

௫
, 𝑥 > 0, trong đó 𝑥 là số lượng sản 

phẩm. Yêu cầu: (1) Hãy tìm lim
௫→ஶ

𝐶(𝑥) bằng ít nhất hai cách khác nhau; (2) Giải thích ý nghĩa kinh tế của kết quả. 

GgV giới thiệu đây là bài toán có thể có các hướng giải khác nhau như sử dụng phương pháp đại số, so sánh bậc 
của tử và mẫu trong giới hạn dạng phân thức hay sử dụng các phương tiện trực quan. 

Bước 2: Xác định yêu cầu của bài toán và lựa 
chọn các chiến lược giải. SV cần xác định yêu cầu 
của bài toán, nắm được cần tìm giới hạn của chi 
phí bình quân khi sản lượng tăng rất lớn, từ đó tìm 
hiểu và lựa chọn các chiến lược giải bài toán.  

Bước 3: Trình bày lời giải bài toán. Với bài 
toán 2, SV có thể tìm được các chiến lược giải: 
(1) Chia cả tử và mẫu cho x, rồi lấy giới hạn;  
(2) Dựa vào quy tắc so sánh bậc của tử và mẫu 
trong giới hạn dạng phân thức; (3) Sử dụng phần 
mềm để khảo sát đồ thị, từ đó tìm được giá trị 
giới hạn (xem hình 2). 

Bước 4: Tổng kết, đánh giá. GgV hướng dẫn 
SV phân tích tính hợp lí, hiệu quả của từng cách 
giải, đồng thời chỉ ra ưu điểm của việc có nhiều chiến lược giải khác nhau trong toán học. SV dễ dàng nhận thấy, 
lim

௫→ஶ
𝐶(𝑥) = ∞, nghĩa là chi phí bình quân tăng dần khi quy mô sản xuất mở rộng, cho thấy mô hình không phản 

ánh hiệu quả kinh tế theo quy mô khi sản lượng quá lớn. 
Thông qua quá trình giải bài toán 2 theo các bước 2, 3, 4 đã giúp SV xác định được yêu cầu của bài toán, đề xuất 

được các chiến lược giải và trình bày được lời giải bài toán. Đồng thời, với sự hướng dẫn của GgV giúp SV đánh giá 
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được từng chiến lược giải bài toán, biết vận dụng vào giải quyết vấn đề kinh tế trong thực tiễn. Do vậy, biện pháp 
này có nhiều cơ hội phát triển cho SV cả 4 biểu hiện của năng lực GQVĐTH. 

Để triển khai hiệu quả các biện pháp đã đề xuất, theo chúng tôi cần: - Đối với GgV: Chủ động thiết kế các hoạt 
động dạy học có tính thử thách và gắn với thực tiễn chuyên ngành được đào tạo; kết hợp đa dạng phương pháp, hình 
thức tổ chức dạy học để phát huy tối đa tiềm năng của SV; - Đối với nhà trường: Cần khuyến khích và hỗ trợ GgV 
trong việc áp dụng phương pháp dạy học tích cực theo định hướng phát triển năng lực cho người học, bao gồm tập 
huấn, chia sẻ kinh nghiệm và cung cấp công cụ, phần mềm hỗ trợ; - Đối với SV: Chủ động tham gia tích cực vào 
quá trình học tập, rèn luyện kĩ năng tự học, hợp tác và phản biện, cũng như tìm kiếm cơ hội vận dụng kiến thức toán 
học vào giải quyết các tình huống thực tiễn. 
3. Kết luận  

Thông qua nghiên cứu lí luận và phân tích đặc điểm nội dung “Giới hạn hàm số” trong học phần Toán cao cấp, 
bài báo đã đề xuất ba biện pháp dạy học nhằm phát triển năng lực GQVĐTH cho SV. Các biện pháp này được xây 
dựng trên cơ sở lí luận về dạy học phát triển năng lực, đặc biệt là năng lực GQVĐTH, phù hợp với đặc điểm của SV 
ở bậc đại học, khối ngành Kinh tế. Tuy nhiên, bài báo mới chỉ dừng lại ở việc đề xuất biện pháp và minh họa thông 
qua một số tình huống cụ thể, chưa có sự khảo sát thực nghiệm rộng rãi để kiểm chứng hiệu quả trong nhiều môi 
trường đào tạo khác nhau. Đây chính là khoảng trống nghiên cứu cần tiếp tục được khai thác. Trong các nghiên cứu 
tiếp theo, có thể mở rộng việc vận dụng các biện pháp trong dạy học các nội dung khác của Toán cao cấp hoặc Toán 
ứng dụng, đồng thời tiến hành thực nghiệm sư phạm trên nhiều đối tượng nhằm đánh giá sâu hơn về tác động của 
các biện pháp trong việc phát triển năng lực GQVĐTH cho SV.  
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