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1. Mé dau

Hién nay, doi méi gio duc chuyén tir day hoc theo dinh huong tiép can noi dung (day hoc tiép can trang bj
kién thirc) sang day hoc tlep can nang lyc (B GD-DT, 2018a). Chuong trinh gido duc pho théng moén Toan 2018
da néu rd: Hinh thanh va phat | trlen néng luc todn hoc, biéu hién tap trung nhat ciia néing liec tinh todn. Nang hec
toan hoc bao gom cac thanh t6 ot 16i sau: nang lic te duy va Iap luan toan hoc; nang lyc mo hinh hoa toan hoc;
nang lyc giai quyét vén de toan hoc; nang lyc giao tiép toan hoc; ndng luc sur dung cong cu, phuong tién hoc
toan, gop phan hinh thanh va phét trién nang hec chung cot I16i (Bo GD-BT, 2018b). Tu duy toan hoc dugc hiéu
14 hinh thic biéu hién cua tu duy bién ching (TDBC) trong qua trinh con ngudi nhan thirc khoa hoc toan hoc, hay
trong qua trinh &p dung toan hoc vao céc khoa hoc khac nhu ki thuat, kinh té,... (Petrovsky, 1982). Nhur vay, phat
trién TDBC la gop phan phét trién tu duy toan hoc, nng cao chat lwong day hoc mén Toan va dap tng muc tiéu
d6i méi gido duc hién nay.

Gioi han la mot chua dé rat quan trong trong chuong trinh mén Toan & THPT, kién thic vé Gii han Ia nén tang
dé xét tinh lién tuc, kha vi ciia ham s6 va 13 co s dé hoc tiép kién thirc mon Toén lop 12. Mat khac, noi dung chuong
Gidi han rat da dang, phong phu va hoan toan méi déi véi HS I6p 11, ¢ nhiéu thuat ngix, khai niém méi nhu: giGi
han, gi¢i han hiru han, giGi han tréi, giéi han phai,... Bong thoi, kién thic gisi han c6 méi lién hé chat ch tir noi bo
mén Toan dén thuc tidn cudc sdng nén c6 nhiéu co hoi phat trién TDBC cho HS. Bai bdo nay néu cac biéu hién caa
TDBC ciia HS trong day hoc chwong “Giéi han” (Dai s6 va Giai tich 11), dong thoi dé xuat mot sé bién phép phét
trien TDBC cho HS trong day hoc noi dung nay.

2. Két qua nghién ciru
2.1. Tw duy, tw duy bién ching
2.1.1. Tw duy

C6 rét nhiéu cach dinh nghia vé tu duy. Theo Pham Vian Hoan (1969): Tu duy 1a qua trinh nhan thic phan anh
nhitng thudc tinh ban chat, nhitng méi quan hé cé tinh quy luat cia su vat va hién tuong trong hién thuc khéch quan.
Theo Pham Minh Hac (1992): Tu duy 1a qua trinh nhan thie phan &nh nhiing thudc tinh ban chat, nhiing méi quan
hé c6 tinh quy luat ctia sy vt va hién tugng trong hién thuc khach quan. Theo Dao Tam va Tran Trung (2010): Tu
duy 1 su khoi phuc trong ¥ nghi ctia cha thé vé khach thé véi mire do day dir hon, toan dién hon so véi cac tur liéu
cam tinh xuat hién do tac dong cua khéch thé. Theo Hoang Phé (2008): Tu duy 14 giai doan cao ciia qua trinh nhan
thirc, di su vao ban chat va phét hién ra tinh quy luat caa sy vat bang nhiing hinh thirc nhu: biéu twong, khai niém,
phéan doan va suy li,... Theo Huynh Thi Tién (2015): Tu duy 14 trinh d6 cao cua qué trinh nhan thirc, 1a sy phan anh
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khai quat, gian tlep, tich cuc va sang tao vé thé gidi. Theo Duong Hung Vuong (2017): Tu duy 1a hoat dong cua
dang vat chét séng c6 t6 chirc cao, phuc tap Ia hoat dong co ban, riéng biét cua con nguoi. Tu duy cla con ngudi
ludn dién ra trong cc hinh thirc nhat dinh va tuan theo cac quy luat.

Nhiing quan diém trén cho thiy, tw duy thé hién & nhiing khai niém, phan doan, suy luan. Trong bai bao nay,
chting t6i dong nhat véi quan diém ciia Hoang Phé (2008): Tu duy 1a giai doan cao cua qué trinh nhan thir, di sau
vao ban chat va phat hién ra tinh quy luét cia sy vat bang nhiing hinh thirc nhu: biéu twong, khéi niém, phan doan
va suy li,... Céc thao tac tu duy chu yéu la: phan tich, tong hop, so sanh, triru trong hda, khai quét hoa.

2.1.2. Tu duy bién chung

Theo Nguy&n Thanh Hung (2009): TDBC la mét phuong thirc tr duy, xem xét sy Vat hién twong trong su thng
nhat va mau thuan, trong su van dong va phat trién, trong méi lién hé va phu thudc véi cac su vat khac. Theo B3 Thi
Thu Hdng (2017): TDBC la mat trong nhiing bién phép t6i wu ciia tir duy; 1a phuong phap tur duy linh hoat, mém
déo; phan &nh cAc su vat trong su van dong, bién doi, phét trién va tiéu vong; khdng chi thay su vat trong trang théi
tinh ma con thy sy VAt trong trang thai dong.

Tir nhimg quan diém trén, TDBC c6 thé hiéu la xem xét su vat, hién twong mot cach toan dién trong méi lién hé
phu thugc véi cac sy vat, hién tugng khac, trong su van dong phét trién khng ngirng cuia chinh ban than sy vat, hién
twong d6. Déi tuong ciia TDBC la nhitng dbi tuwong van dong, bién ddi trong mdi lién he, phy thudc 13n nhau.

TDBC tuan theo c4c quy luat cia logic bién chimg. Theo Nguyén Thanh Hung (2009), TDBC c6 cac dic trung
co ban la:

- Tinh khach quan: Khi xem xét sy vét, phai xuét phat tir chinh ban than sy vat, khdng nén xem xét sy vat mot
céch cha quan, gan ghép cho sy vat nhirng thudc tinh ma n6 khéng co.

- Tinh toan di¢n: Khi nhan xét su vat, phai xem xét mot cach day du véi tit ca cac tinh chat phic tap cia nd. Do
vay, chi thé can nghién ctru déi tuong trong tat ca cAc mét, mdi quan hé (bén trong va bén ngoai), cac mét xich trung
glan trong tong thé nhiing mdi quan hé phong phd, phu:c tap va da dang cta né voi cac su vat khéac. Tuan tha nguyen
tic ndy s& tranh dugc nhiing sai 1am khi xem xét ban chit caa sy vat mot céch chu quan, phién dién, mot chiéu.

- Tinh lich suz: Khi xem xét sy vat, phai nhan thuc su vat trong su phat trién, su tw van dong cua no. Can xem xét
s vat Ay da xuat hién nhu thé ndo trong lich su, da tri qua nhiing giai doan phat trién cha yéu nao va hién tuong do
ra sa0? Tuan thu nguyén tic ndy, chii thé s& tranh dugc nhiing sai lam caa cach xem xét sy vat mot céch “siéu hinh”,
cing nhic, bao thu,...

- Tinh hai mét: Bét cir su VAt ndo ciing 1a mot thé théng nhét caa cac mat ddi 14p va ludn ¢ sy mau thuan giira
cac mat ddi lap. Sy mau thuan ay chinh 1a nguon géc va dong hrc bén trong caa sw phat trién ddi voi cac su vat va
hién tuong.

- Tinh thay doi: Bat Ki sy vat, hién tuong nao ciing 1a sy thong nhét bién ching giita chét va luong. Quy luat nay
rat pho bién trong toan hoc, ta c6 thé thdy mot céch rd nét nhét & cac bai toan khao sét ham sd, céc phuong trinh chira
tham so,...

2.2. Nhiing biéu hign ciia fir duy bién ching ciia hec sinh trong day hoc ni dung chwong “Gidi han” (Pai sé va
Gidi tich 11)
2.2.1. Nhiing néi dung co ban ciia chirong “Gidéi han” (Pai s6 va Gidi tich 11)

Sach gido khoa Dai s va Giai tich 11 da trinh bay cac ndi dung co ban ciia chwong “Gidi han” gom: (i) Gidi han
cua day sd, bao gém 3 dinh nghia: gi¢i han 0; gioi han hitu han; gidi han n — +oo ; Mot 6 giGi han dac biét; cac
dinh 1i vé gi6i han day; tong cap sb nhan 10i vo han; (i) Gidi han ciia ham s6 bao gom 4 dinh nghia: giéi han hitu
han ctia ham s6 tai mot diém x — X, ; giéi han bén phai X — X7, gi6i han bén trai X — X; ; gisi han hitu han cua
ham s6 tai vO cuc x — 400, X — —oo ; MOt s gidi han dic biét; cac dinh I vé giéi han ham, quy tic tim gigi han cia
tich va thuong ctia cac ham so; (iii) Ham s6 lién tuc, bao gom 3 dinh nghia: ham s6 lién tuc tai diém x, ; ham s lién
tuc trén khoang (a;b); ham sb lién tuc trén doan [a;b];...

N6i dung chuong “Gidi han” lién quan nhiéu dén nhiing khéi niém méi, triru twong, trong sy lién hé bién ddi cua
céc kién thic toan hoc.
2.2.2. Biéu hién tir duy bién chimg cia hoc sinh trong day hoc ngi dung chirong “Gidi han” (Pgi sé va Gidi tich 11)
Tir quan niém, cac dic trung cia TDBC, ndi dung cia chuong “Gidi han” (Pai s6 va Giai tich 11), ching toi xéc
dinh mot s6 biéu hién TDBC cua HS trong day hoc chuong “Gidi han” nhu sau:
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- HS phét hién nguan gac, nhdn thdy mai lién hé chat ché, logic giiza cac kién thirc ciia chuirong *“Gidi han”, tir gii
han ddy, dén giGi han ham, ham sé lién tuc tgi mér diém, lién tuc trén mt khodng, lién tuc trén méz dogn,... Biéu hién
ndy phan &nh tinh lich str cia TDBC: Khi xem xét si vit, phdi nhdn thic su vt trong s phét trién, trong su tue van
dong cua né; tinh khach quan ctiia TDBC: Khi xem xét sie vit, phdi xem xét xuat phat tzz chinh bdn than s vat.

Viduy 1: Trong day hoc khai niém gi¢i han ham so, HS phat hién duoc khai niém gisi han ham so6 duoc xay dung
dua trén khai niém day so. Do d6, muon nam virng khai niém gigi han ham so, cdc em can nam virng khai niém gigi
han cta day so,... .

- HS thuc hien Ii giai, phan tich, xem xét day dii cac trwong hop Xay ra, cac #ng dung trong giai toan lién quan
den ngi dung gidi han. Bieu hién nay phan anh tinh toan di¢n cua TDBC: Khi xem Xét su vat, phdi xem xét day di
voi tat ca tinh phac tap cua né.

22X i o1
Vi dy 2. Khi xét tinh lién tuc ciahamsé h(x) =1 x—1 , HS can phan tich dugc: Him s6 h(x)
5 khi x=1
c0 tap x4c dinh 1a R . D& xét tinh lién tuc ciia ham s& h(X) , ta cn xét tit ca cac trudng hop c6 thé xay ra, dac biét
3 o E . 22X =2X
latai gia tri x =1. Cu thé, HS nhan thay: Khi x =1 thi h(x)= 1 day 1a ham phan thac hitu ti nén lién tuc

A o . 2 . . - — N h 1 — 5 . A 2 X h X . ., - =1.
trén ( oo,l) va (1,+oo) ;khi x=1 thi h(1)=5, limh(x) = h(1) nénhamso (X) bi gian doan tai x=1. Do
vay, ham sb da cho lién tuc trén (—oo; 1) ; (1; +oo) va bi gian doan tai x =1.

- HS phat hién sir thang nhat, mau thuan trong cac kién thize lién quan dén ngi dung chirong Giéi han. Biéu hién
nay phan anh tinh hai mat cua TDBC: Bat i Sir Vdt nao ciing la mét thé thong nhat cua cac mat doi ldp va lubn c6
si mau thuan giiza cac mdt doi ldap. Sir mau thuan dy chinh la nguon goc va dong luc bén trong cua sy phét trién doi
Voi sw vt va hién fuong.
5x+2 khix>1

x2 =3 khi x<1
Tim lim f (x), lim £ (x) va lim f (x) (neu c0). .

x—1"

Vidu 3: Chohamsé f (x) :{

HS nhan thiy sy mau thuan: Khi x dan téi 1,
i va i n  tai VA
mt() A Jmi() on
i i thi tai sao i lai khon
!LT f (x);tXILnP f (x) I tai IX|LT11 f(x) al g \ |
ton tai. Thong qua do thi (xem hinh 1), méu thuan dugc o0 \ §
gidi quyet, HS nhan ra rang do thi ham so f(x) la mot 1/
duong khong lien nét tai x = 1, hay ham so6 bi gian doan . )
tai x= 1. Hinh 1. D6 thi ham s f(x)z{

'
a i

5x+2 khi x>1
x* -3 khi x<1.
- HS nhdn thay nhitng s thay doi két qud, y&u cau cua bai todn néu co sir thay doi diéu kién, gid thiét ciia bai
toén gioi han, biet mo: réng khai thac bai todn. Biéu hién ndy phan anh tinh thay doi cia TDBC: Quy ludt chuyén
h6a tir su thay doi vé heong dan dén su thay doi vé chat.

Vi du 4. Khi gii bai tap: Tinh gigi han lim (v/a?x? — 2x+ 3 —ax) voi a = 0, HS nhan thiy su thay déi két qua
ctia bai toan néu gia tri cia tham s a thay ddi. Cu thé, a > 0 bai ton tro thanh dang vo dinh (0 — ) , ta giai bai
toan bang cach nhan chia luong lién hop (Vax? —2x +3 +ax) va duoc két qua bang o ; a <0 bai toan khong

a

thuoc dang giai han vo dinh nén ta giai béng cach khai can z”°, @3t x 1am nhan tir chung va thu duoc két qua bang
+00.
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2.3. Mgt sé bign phap phat trién tw duy bign chitng cho hec sinh trong day hoc chuwong “Gidgi hgn” (Pai sé
va Gidi tich 11) ) ) ) )
2.3.1. Huong dan hoc sinh biét tim moi lien hé chat ché va logic giita cdc kién thirc chwong “Gioi han”, kién tgo
kién thirc méi tir cdc kién thicc da biét o , , ‘

- Muc dich cua bién phap: Gilp HS thay dugc nguon goc va moi lién hé chat ché caa cac kién thirc ve gidi han
(gi6i han ddy s6 va gisi han ham sb); biét cach xay dung kién thirc mai trén nén tang cac kién thirc da hoc.

- Céch thare thyee hién bién phap: Dé thuc hién bién phap nay, trudc tién GV can tap luyén cho HS biét cach huy
dong cac kién thirc c6 lién quan trude khi hoc kién thirc mi, hay giai bai todn mai vé gidi han. Sau do, GV t6 chirc,
huéng dan cho HS hoat dong dé kham pha, xay dung kién thirc méi va van dung céc kién thirc d6 vao giai toan.

Vi du 5: Khi day hoc dinh nghia gi6i han hixu han cua ham s6 tai diém =, , GV c6 thé huéng dan HS di dén dinh
nghia thong qua cac budc sau:

222 —2

Xéthamsd f(z)= 1$ , cho bién = 1a nhimg gid trj khéc 1 lap thanh day s (z, ), z, — 1 nhu trong

v
bang sau:
Bang 1. Cécgiétrjcdahamséf(x):w
r—1
T T, =2 x2:g 5 =3 CU4=2 xnznzl —1
flo) | Fl=) | £l) | £=) | (=) o | (=) .

Khi d6, céc gi4 tri trong tmg ciia ham sé f(xl), f(:v2), s f(a: ), ... ciing 1ap thanh day s, ki hiéu Ié(f(;z;n».

2n 42

a) Chung minh ring f(xn) =2z = .
n

b) Tim gi6i han ciia ddy s ( f(z, )).

Hurong dan:

- GV t6 chirc cho HS huy dong céc kién thirc ¢ lién quan théng qua cac cau hoi:

+ Hay nhic lai cong thic sir dung nghiém caa tam thirc bac 2 vao phan tich da thirc thanh nhan tir? (cAu tra i mong
doi: f(ar) =ar’ +bx+c= a(:r —:171>(a: —3:2) V6i a = 0; z,,z, la2nghi¢m ctia phuong trinh f(:v) =0).

222 —2

5 , : 20" =2z 2x(z—1
lx?(cautrélc‘nmongdql:f(a:): ° L 2z —1)

T — z—1 z—1
- GV hudng din cho HS khéam pha, xay dung kién thirc méi thdng qua cac yéu cau cu thé sau:
2n + 2

+ Hay rit gon ham s6 f(z) = =2z).

n+1

+ Chtng minh ring f(q:) =21 ? (cautré 17 mong doi: Taco f(z) =2z va 7, = —— tasuy
n

n+1 2n+2
n n

ra f(z,) =2z, =2. ).

2+

2n+2zlim 1” = 2. Suy

n

+ Tim gi6i han cua day s ( f(z )) ? (cAu tré I mong doi: lim f (z, ) = lim

n

ra, Vi ddy s6 bat ki (x) z =1lvaz —1taco f(x) —2).
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- o n 20" =21, .. s

Vi tinh chat thé hién trong vi du trén, ta ndi ham so f(z) = x—lx 0 gi6i han 1a 2 khi z dan t6i 1. Nhu
x J—

vy, gidi han ham sb duoc dinh nghia dua trén gisi han day sb. Tir d6, GV yéu cau HS phét biéu dinh nghia gisi han

hitu han cua ham sb tai diem .

Qua vi dy nay, HS s& nhan thy rang gisi han day va gici han ham c6 méi lién hé mat thiét véi nhau, gioi han
ham so dugc Xay dung trén co s¢ gioi han ddy so. Nhu vy, HS cd the ti€p nhan kien thae mot cach ty nhién hon va
khac sau kién thuc. )

2.3’.2. Tap luyén cho hoc sinh phat hi¢n, phén tich cac kién thize chirong “Gidi han” & cdc gée dé khac nhau, nhdn
thay nhiing «ing dung cua gisi han vao gidi toan . ) o

- Muc dich cua bién phép: Gilp HS co6 céqh nhin “toan di¢n” vé cac doi tuong dang xét, phan tich van dé theo
nhicu huéng khac nhau, ¢o khd nang tim ra nhieu 161 gidi khac nhau cho mét bai toan. Bong thoi, bien phap con gitip
HS nhén thay cac tng dung cua gioi han vao giai toan. ) .

- Céch thuzc thyec hien bién phap: G\/ hudng dan, t6 chire pho HS huy dong kién thirc, sau d6 tim nhiéu cach giai
khac nhau cho cling mét bai todn; tir kién thac gisi han da biét van dung vao giai cac bai toan khéc cé lién quan.

. N khi x >

Vidu 6: Chohamso f (x)= X _IX 0

1-x khix<0

- GV 16 chire, huéng dan HS huy dong kién thic théng qua céc yéu cau sau:

+ Nhic lai dinh nghia ham s6 lién tuc tai X, ? (cau tra loi mong doi: Ham 6 f (x) lién tuc tai x,
< lim f(x)=f(x,).

X=X

. Chiing minh ham s f () khong lién tuc tai x =0.

+ Nhac lai dinh i vé sy ton tai cia gioi han ham sb tai diém x,? (CAu tra loi mong doi:
lim f (x)=L< lim f(x)=lim f(x)=L).

X—>Xg X—>Xg
+ Néu phuong phép ching minh ham s6 khong lién tuc tai x, ? (Cau tra loi mong doi: Ta chiing minh gi¢i han
ctia ham sb f(x) khi X — X, khong ton tai bang cach chirarang lim f (x)= lim f (x) hogc lim f (x)= f(x,).
X—Xg X—Xg X—>Xg

- GV t6 chirc, huéng dan cho HS phan tich bai toan theo cac goc do khac nhau dé tim nhiéu cach giai cho bai
toan, van dung diéu kién lim f (x) ton tai dé xét tinh lién tuc cua ham s6 tai diém x, thong qua viéc cho cac em

thuc hién cac nhiém vu sau:
+ Néu cac cach tinh lim f (x); lim f (x)? (Cau tra 16i mong doi: Cach 1: Sir dung gisi han ham sé. Cach 2:

x—0"
Str dung gidi han day sb).
+ Hay tim Iir(r)1 f(x); Iirp f (X)? (cau tra l5i mong doi: Iiry f(x)= Iirglx:o; IirE] f(x)= Iinoq(l—x)=l).
X—> X—> X—> X—> X—> X—>
+ Néu van dung diéu kién lim f (x) ton tai dé ching minh ham s6 lién tuc tai 2, thi bai toan trén c6 thé giai

bang 2 cach khong? q ‘
Cau tra loi mong doi: C6 thé giai bai toan bang 2 cach.
Céch 1: Ham sb da cho xac dinh trén R . Taco: lim f (x)=limx=0 ; lim f (x)=lim (1-x)=1. Do do,

x—0* x—0" x—0" x—0"

lim f (x) = Iinoj f () . Suy rakhong ton tai gisi han caa ham sé f(x) khi X —> X, .

x—0"
Két lugn: Ham sé f (x) khong lién tuc tai x=0.

Céch 2: Ham sb da cho x4c dinh trén R . LAy day s6 (X, ) véi x, = L vadaysé (y,) véi y, = L knide,
n

S

X, —>0;y, >0.Tacé: lim f(x,)=lim x, = lim 1_0; lim f(y,)=lim(1-y,)= lim (l+1j=l.

nN—+o0o n—+oo N—+o0 n N—+o0 nN—+oo N—+w n

10
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Suy ra, lim f(xn);tnlim f(,) hay khong ton tai gici han caa ham sb f(x) khi X —> X, .

Két lugn: Hamsé f () khong lién tuc tai x =0.
Tir cch giai bai toan trén, HS s& nhan thay duoc c6 nhiéu cach dé giai quyét van dé néu ching ta xem xét cc

vin dé d6 theo nhiéu khia canh, goc d6 khac nhau. Nghia 13, khi xét tinh lién tuc cua ham s6 tai diém z_, ta can van

0’

dung kién thrc vé tim gi¢i han cia ham s6 tai diém z, . Mét khéc, dé tim giéi han cua ham s tai z, ta cé hai huéng

giai: huéng thir nhét 1a st dung cac dinh Ii vé gioi han ham sb; hudng tha hai [a tim giéi han cua ham sb théng qua
gi¢i han day so. Tir vi du 6, HS biét van dung kién thirc cua gisi han vao xét tinh lién tuc ciia ham s6 tai .

2.3.3. Gilp hoc sinh nhan thdy sir mau thuan va thang nhat cua cac kién thire chirong “Giéi han” (Pai 6 va Gidi
tich 11)

- Muc dich ciia bién phép: Gilp HS biét nhan thay su mau thudn va théng nhat giira cac kién thic khi day hoc
chuong “Gidi han”, chiing c6 mdi lién hé, bé tro cho nhau.

- Céch thuzc thuc hién bién phap: Trong day hoc chuong Gidi han, GV can gidip HS phét hién ra cac mau thuan
va thdng nhét tir cac van dé todn hoc dang xét mot cach chi dong, sang tao; dua ra cac nhiém vy hoc tap gitip HS
giai quyét cac mau thuan d6 dé hiéu su sic hon ban chit cia cac ddi trong todn hoc.

Vi du 7: Khi day hoc tinh gii han dat biét lim 1 0, GV ¢6 thé huéng dan HS giai bai toan nhu sau:

X—>+00 X

- Gilip HS phét hién ra mau thuan thong qua hoat dong: Xét ham s f (x)= i, hay khao sét gié tri caa ham sb

X
f(x) :% khi X 1a mot s6 vo cing Ion.
Khi d6, HS s& lap duoc bang giatri caa f () khi X 1a mot s6 vo ciing lén:
Bdng 2. C4c gid trj ciia ham s f (x) :%
X 1 2 5 10° 10° 10° 10"
f(x) =% 1 05 | 02 102 10°| 10°| 10"

Tirdo, GV dt cau hoi: “Céc em 6 nhan xét gi vé gia tri cia hamsb f (x) = L whi x cang lon?”. Khi do, HS dé
X
dang nhan thdy: Khi x cang Ién thi gia tri ciaham s6 f (x) = 1 cang gan vai 0 vakhi x — +oo thi gia tri ciia ham
X
s6 f(x)= 1 cang nho va dan tién i 0.
X

- GV gitip HS giai quyét mau thuan: Néu x — -+oo cang 16n, gia tri ciia ham s6 f (x) = 1 lai bang 0?2 (HS thay
X
mau thuan do vai moi gia tri cia , f(x) ludn khac 0). GV ¢6 thé hudng dan HS giai quyét mau thuan bang cach nhan

manh: Khi x — +oo thi f (x)— 0. Do vy, ngudi ta sir dung cum tir “gi¢i han” dé dua ra két qua nay. Nghia 13,

gi6i han cia T (X) khi x —> +o0 130 hay lim S =0,

X—>+00 X

Hon nita, GV ¢4 thé huéng dan cho HS nhan thay rang lim 1 0 la mot truong hop riéng cia lim ik =0,
X+ X X—>+0 ¥

Vai ¢,k 1acéc hang s6 va k nguyén duong,

11



Tap chi Gido dyc (2022), 22(20), 6-12 ISSN: 2354-0753

3. Két ludn

Trong day hoc Toan, tu duy toan hoc la mét trong cac hinh thirc biéu hién ctia TDBC. Vi vay, dé phat trién tu
duy toan hoc cho HS, GV can phai phat trién TDBC cho cac em. Mit khac, phat trién TDBC cdn gop phén trang bi
cho HS kién thirc vé thé gidi quan duy vat bién chiig dé nhan thirc hién thuc khach quan, hiéu sdu sic ban chat ciia
toan hoc. Do do, phat trién TDBC cho HS can dugc quan tim ding mitic trong qué trinh day hoc Toan. Bai bao da
trinh bay cac biéu hién cua TDBC trong day hoc ndi dung chuong “Gidi han” (Pai sb va Giai tich 11) va dua ra
3 bién phap phat trién TDBC dya trén cac biéu hién TDBC cua HS trong day hoc chuong Gidi han. Nhirng bi¢n
phép nay Ia co s¢ dé chung t6i tiép tuc nghién ctru vé qua trinh phét trién TDBC trong day hoc cac ndi dung khac
trong chuong trinh Dai s va Giai tich 11 néi riéng va day hoc Toan & THPT néi chung, gop phan thuc hién myc tiéu
d6i méi giao duc phd thong.
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